ôÅÏÒÉÑ íÅÒÙ 6: íÅÒÁ âÏÒÅÌÑ

6.1. íÅÒÁ É ÏÂSSÅÍ

îÁ ÐÒÏÔÑÖÅÎÉÉ ÜÔÏÇÏ ÌÉÓÔÁ, M ÅÓÔØ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, Á C - ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ M.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.1. ÁÌÇÅÂÒÏÊ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÉÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ ÎÁ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ff-ÁÌÇÅÂÒÁ S, ÐÏ- ÒÏÖÄÅÎÎÁÑ C. íÅÒÁ âÏÒÅÌÑ - ÜÔÏ ÍÅÒÁ ÎÁ (M; S).

úÁÄÁÞÁ 6.1. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ M ÌÏËÁÌØÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ É ÉÍÅÅÔ ÓÞÅÔÎÕÀ ÂÁÚÕ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ S - ff-ÁÌÇÅÂÒÁ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÏÔËÒÙÔÙÍÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ. úÁÄÁÞÁ 6.2. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ M ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÐÏÌÕÞÅÎÏ ËÁË ÓÞÅÔÎÏÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ËÏÍÐÁËÔÏŒ (Œ ÔÁËÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ, ÇÏŒÏÒÉÔÓÑ, ÞÔÏ M ff-ËÏÍÐÁËÔÎÏ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ S - ff-ÁÌÇÅÂÒÁ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÏÔËÒÙÔÙÍÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ. úÁÄÁÞÁ 6.3. Á. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÓŒÑÚÎÏÇÏ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ, ËÏÔÏÒÏÅ ÌÏËÁÌØÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏ, ÎÏ ÎÅ ff-ËÏÍÐÁËÔÎÏ.

Â. œÙÔÅËÁÅÔ ÌÉ ÉÚ ff-ËÏÍÐÁËÔÎÏÓÔÉ ÌÏËÁÌØÎÁÑ ËÏÍÐÁËÔÎÏÓÔØ?

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.2. ðÕÓÔØ ÚÁÄÁÎÁ ÆÕÎËÃÉÑ – : C −→ R^{≥0}, ÇÄÅ C ÅÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ M. íÙ ÇÏŒÏÒÉÍ, ÞÔÏ –

Á. íÏÎÏÔÏÎÎÁ, ÅÓÌÉ –(A) ≤ –(B) ÄÌÑ A ⊂ B Â. ÁÄÄÉÔÉŒÎÁ, ÅÓÌÉ –(A ∐ B) = –(A) + –(B) Œ. ÐÏÌÕÁÄÄÉÔÉŒÎÁ, ÅÓÌÉ –(A ∪ B) ≤ –(A) + –(B) œ ÔÁËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ, – ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÂSSÅÍÏÍ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.3. ðÕÓÔØ ÎÁ M ÚÁÄÁÎ ÏÂSSÅÍ – : C −→ R^{≥0}. œÎÕÔÒÅÎÎÉÍ ÏÂSSÅÍÏÍ ÐÏÄ- ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ S ⊂ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ –_∗(S) := sup_C –(C), ÇÄÅ ÓÕÐÒÅÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ËÏÍ- ÐÁËÔÎÙÍ C ⊂ S. œÎÅÛÎÅÊ ÍÅÒÏÊ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ S ⊂ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ –^∗(S) := sup_U –(U), ÇÄÅ ÉÎÆÉÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ÏÔËÒÙÔÙÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍ U, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÍ S. úÁÄÁÞÁ 6.4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ U ⊂ M, –_∗(U) = –^∗(U). ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.4. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔØÀ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ A ⊂ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ x ∈ A ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ x ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ A. úÁÄÁÞÁ 6.5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔØ ÌÀÂÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÔËÒÙÔÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÎÕ- ÔÒÅÎÎÏÓÔØ A ⊂ M ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó M\(M\A), ÇÄÅ (M\A) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ M\A Œ M. úÁÄÁÞÁ 6.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ C ⊂ M, –^∗(C) ≥ –(C) ≥ –_∗(C_0);

ÇÄÅ C_0 ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔØ C.

úÁÄÁÞÁ 6.7 (*). ðÕÓÔØ M ÌÏËÁÌØÎÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏ É ÉÍÅÅÔ ÓÞÅÔÎÕÀ ÂÁÚÕ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ C = ⋂ U_i, ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÈ C.

ôÅÏÒÉÑ íÅÒÙ 6: íÅÒÁ âÏÒÅÌÑ

úÁÄÁÞÁ 6.8 (*). œ ÜÔÉÈ ÕÓÌÏŒÉÑÈ, ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ –( ⋂ C_i) = lim –(C_i) ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏ- ŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ C_0 ⊃ C_1 ⊃ ::: ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ ⋂ C_i ËÏÍÐÁËÔÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ C ⊂ M, –^∗(C) = –(C),

úÁÄÁÞÁ 6.9 (!). ðÕÓÔØ M ⊂ R^n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÒÁ ìÅÂÅÇÁ ÎÁ M ÚÁÄÁÅÔ ÏÂSSÅÍ

– : C −→ R^{≥0}:

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÔÁËÏÊ ÓÉÔÕÁÃÉÉ –^∗(C) = –(C) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ C ⊂ M. úÁÄÁÞÁ 6.10. ðÕÓÔØ M - ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÄÁÎ ÏÂSS- ÅÍ – : C −→ R^{≥0}. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ C ⊂ U ∪ V ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ U É V . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ËÏÍÐÁËÔÎÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ C_U ⊂ U, C_V ⊂ V ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ C_U ∪ C_V = C.

õËÁÚÁÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄŒÁ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÉÍÅÀÔ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÜÔÉÍ, ÞÔÏÂÙ ÎÁÊÔÉ ÎÅ- ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ ÏÔËÒÙÔÙÅ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ U_1 Õ C\V É V_1 Õ C\U. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ C_V := \U_1, C_U := \V_1 ⊂ U ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÚÁÄÁÞÉ.

úÁÄÁÞÁ 6.11 (!). ðÕÓÔØ M - ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÄÁÎ ÏÂSSÅÍ – : C −→ R^{≥0}. ðÕÓÔØ U; V ÏÔËÒÙÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ –_∗(U ∪ V ) ≤ –_∗(U) + –_∗(V ).

õËÁÚÁÎÉÅ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ.

úÁÄÁÞÁ 6.12. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ –^∗ ÐÏÌÕÁÄÄÉÔÉŒÎÁ, ÔÏ ÅÓÔØ –^∗( ⋃ A_i) ≤ ∑ –^∗(A_i) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ A_i ⊂ M.

úÁÄÁÞÁ 6.13 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ –^∗ ÓÞÅÔÎÏ ÐÏÌÕÁÄÄÉÔÉŒÎÏ, ÔÏ ÅÓÔØ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ –^∗( ⋃ A_i) ≤ ∑ –^∗(A_i) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÓÞÅÔÎÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ A_i ⊂ M.

õËÁÚÁÎÉÅ. óŒÅÄÉÔÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ Ë –_∗( ⋃ U_i) ≤ ∑ –^∗(U_i), ÇÄÅ U_i ŒÓÅ ÏÔËÒÙÔÙ. åÓÌÉ C ⊂ ⋃ U_i ËÏÍÐÁËÔ, ÔÏ C ÐÏËÒÙŒÁÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÎÁÂÏÒÏÍ U_i. óÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ,

–_∗( ⋃ U_i) ≤ –_∗(U_1 ∪ U_2 ∪ :::U_n)

ÄÌÑ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÐÏÄÎÁÂÏÒÁ. œÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ, ÞÔÏÂÙ ÐÏÌÕÞÉÔØ –_∗(U_1 ∪ U_2 ∪ :::U_n) ≤

∑_n i=1 –_∗(U_i).

úÁÄÁÞÁ 6.14 (!). ðÕÓÔØ U ÏÔËÒÙÔÏ, C ËÏÍÐÁËÔÎÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

–^∗(U) = –^∗(U\C) + –^∗(U ∩ C):

õËÁÚÁÎÉÅ. œ ÓÉÌÕ ÕÖÅ ÄÏËÁÚÁÎÎÏÇÏ, ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÕÓÔÁÎÏŒÉÔØ

–^∗(U) ≥ –^∗(U\C) + –^∗(U ∩ C):

–^∗(U\C) = –_∗(U\C) ÅÓÔØ sup –(D), ÇÄÅ ÓÕÐÒÅÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ËÏÍÐÁËÔÎÙÍ D, ÌÅÖÁÝÉÍ Œ U\C. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÔÁËÏÇÏ D, U\D ÜÔÏ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ C ∪ U, É –^∗(C ∪ U) ≤ –_∗(U\D) = sup –(E), ÇÄÅ ÓÕÐÒÅÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ËÏÍÐÁËÔÁÍ E, ÌÅÖÁÝÉÍ Œ U\D. ðÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÀ D É E ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

–(D) + –^∗(U ∩ C) ≥ –(E) + –(D) = –(D ∪ E) ≤ –_∗(U) = –^∗(U) ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.5. ðÕÓÔØ M - ÈÁÕÓÄÏÒÆÏŒÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÄÁÎ ÏÂSSÅÍ – : C −→ R^{≥0}. ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ A ⊂ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ –^∗-ÉÚÍÅÒÉÍÙÍ, ÅÓÌÉ –^∗(B) = –^∗(B\A) + –^∗(B ∩ A) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ B ⊂ M. úÁÄÁÞÁ 6.15 (!). ðÕÓÔØ –^∗(U) = –^∗(U\A) + –^∗(U ∩ A) (1) ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ U ⊂ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A –^∗-ÉÚÍÅÒÉÍÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. –^∗(B) = inf –^∗(V ), ÇÄÅ ÉÎÆÉÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ÏÔËÒÙÔÙÍ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÑÍ V . ðÏÜÔÏÍÕ ÉÚ (1) ÓÌÅÄÕÅÔ –^∗(B) = inf_V –^∗(V ) = inf_V ( –^∗(V \A) + –^∗(V ∩ A) ) ≤ –^∗(V \A) + –^∗(V ∩ A) ≤ –^∗(B\A) + –^∗(B ∩ A) ïÂÒÁÔÎÏÅ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ŒÙÔÅËÁÅÔ ÉÚ ÐÏÌÕÁÄÄÉÔÉŒÎÏÓÔÉ.

úÁÄÁÞÁ 6.16 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ –^∗-ÉÚÍÅÒÉÍÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÁÌÇÅÂÒÕ. úÁÄÁÞÁ 6.17 (!). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÞÅÔÎÏÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ –^∗-ÉÚÍÅÒÉÍÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ –^∗-ÉÚÍÅÒÉÍÏ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ –^∗-ÉÚÍÅÒÉÍÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ –^∗ ÚÁÄÁÅÔ ÍÅÒÕ ÎÁ ÁÌÇÅÂÒÅ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÉÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.6. üÔÁ ÍÅÒÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÏÊ ÍÅÒÏÊ, ÓŒÑÚÁÎÎÏÊ Ó ÏÂSSÅÍÏÍ – : C −→ R^{≥0}.

úÁÄÁÞÁ 6.18. ðÕÓÔØ M = R^n, Á – : C −→ R^{≥0} ÜÔÏ ÍÅÒÁ ìÅÂÅÇÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÎÅÛÎÑÑ ÍÅÒÁ –^∗ ÎÁ ÂÏÒÅÌÅŒÓËÉÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÈ ÒÁŒÎÁ ÍÅÒÅ ìÅÂÅÇÁ.

6.2. íÅÒÁ èÁÕÓÄÏÒÆÁ

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.7. ðÕÓÔØ M - ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. äÌÑ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ S ⊂ M, ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ diam S ËÁË sup_{x;y∈S} d(x; y). äÌÑ ÓÞÅÔÎÏÇÏ ÐÏËÒÙÔÉÑ {S_i} É ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ d, ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ d-ŒÅÓ ÐÏËÒÙÔÉÑ ËÁË w_d({S_i}) := ∑ i (diam S_i)^d:

äÌÑ ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ › > 0, ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÚÁ —_{d;ffl}(M) := inf_ffl w_d(S_i) ÇÄÅ ÉÎÆÉÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ÐÏËÒÙÔÉÑÍ M ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ ÄÉÁÍÅÔÒÁ ≤ ›. òÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ èÁÕÓÄÏÒÆÁ dim_h(M) ÜÔÏ ÉÎÆÉÍÕÍ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ŒÓÅÈ d, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ —_{d;ffl}(M) = 0: úÁÄÁÞÁ 6.19. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ dim_h([0; 1]) = 1.

úÁÄÁÞÁ 6.20 (*). ðÕÓÔØ M_1, M_2 - ËÏÍÐÁËÔÎÙÅ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ dim_h(M_1 × M_2) = dim_h(M_1) + dim_h(M_2):

úÁÄÁÞÁ 6.21 (*). îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ èÁÕÓÄÏÒÆÁ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ËÕÂÁ Œ R^n. úÁÄÁÞÁ 6.22 (*). ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ËÁÎÔÏÒÏŒÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÁË ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ K ⊂ [0; 1], ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ŒÓÅÈ ÔÏÞÅË, Œ ÔÒÏÉÞÎÏÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÔ 1. îÁÊÄÉÔÅ dim_h(K). úÁÄÁÞÁ 6.23 (**). ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ èÁÕÓ- ÄÏÒÆÁ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 6.8. ðÕÓÔØ M - ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, dim_h M = d, Á K ⊂ M ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÍÅÒÕ èÁÕÓÄÏÒÆÁ Vol_h(K) ËÁË lim_{ffl −→ 0} —_{d;ffl}(ë) úÁÄÁÞÁ 6.24. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏÔ ÐÒÅÄÅÌ ŒÓÅÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ.

úÁÄÁÞÁ 6.25. ÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Vol_h(K) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÂSSÅÍÏÍ, Œ ÓÍÙÓÌÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, ÄÁÎÎÏÇÏ Œ ÎÁ- ÞÁÌÅ ÌÉÓÔËÁ.

úÁÄÁÞÁ 6.26 (*). ðÕÓÔØ M ÜÔÏ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ËÕÂ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Vol_h(K) ŒÓÅÇÄÁ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ, É ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌÅÎ ÍÅÒÅ ìÅÂÅÇÁ.

úÁÄÁÞÁ 6.27 (**). ðÕÓÔØ M - ËÁÎÔÏÒÏŒÓËÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, Á K - ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ŒÓÅÈ ÞÉÓÅÌ, Œ ÔÒÏÉÞÎÏÊ ÚÁÐÉÓÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÔ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ 00. îÁÊÄÉÔÅ^{Volh(K)}_{Volh(M )} .