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Çàäà÷è ê çàíÿòèþ 3

Çàäà÷à 1. Ïóñòü D ∈ LND(A) è D ∈ Der(A[x]), ïðè÷åì D|A = D.

Äîêàæèòå, ÷òî D ëîêàëüíî íèëüïîòåíòíî òîãäà è òîëüêî òîãäà,

êîãäà D(x) ∈ A.

Çàäà÷à 2. ÏóñòüD ∈ Der(A). Äîêàæèòå, ÷òî Pl(D) := KerD∩ImD
ÿâëÿåòñÿ èäåàëîì â KerD. Ïðèâåäèòå ïðèìåðû, ãäå Pl(D) = 0.
Äîêàæèòå, ÷òî åñëè D ëîêàëüíî íèëüïîòåíòíî, òî Pl(D) ̸= 0.

Çàäà÷à 3. ÏóñòüD,E ∈ LND(A) è KerD = KerE := B. Äîêàæèòå,
÷òî íàéäóòñÿ òàêèå a, b ∈ B, ÷òî aD = bE.

Çàäà÷à 4. Ïðèâåäèòå ïðèìåð ëîêàëüíî íèëüïîòåíòíîãî äèôôå-

ðåíöèðîâàíèÿ àëãåáðû k[x, y], êîòîðîå íå ÿâëÿåòñÿ òðåóãîëüíûì íè

îòíîñèòåëüíî ïåðåìåííûõ x, y, íè îòíîñèòåëüíî ïåðåìåííûõ y, x.

Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî íå ñóùåñòâóåò ëîêàëüíî íèëüïîòåíòíîãî

äèôôåðåíöèðîâàíèÿ D àëãåáðû k[x, y], äëÿ êîòîðîãî KerD = k.


