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Ïðåäïîëàãàåòñÿ, ÷òî êóðñ èç ÷åòûðåõ ëåêöèé ïîçíàêîìèò ñëóøàòåëåé ñ íåêîòîðûìè êëàñ-
ñè÷åñêèìè è íîâûìè ðàçäåëàìè òåîðèè ÷èñåë. Â îñíîâíîì, îí áóäåò äîñòóïåí äëÿ ñòàðøåêëàñ-
ñèíêîâ è ñòóäåíòîâ 1-2 êóðñîâ.

1. Äåðåâî Ôàðåÿ è öåïíûå äðîáè. Ðàöèîíàëüíûå ÷èñëà èç îòðåçêà [0, 1] ìîæíî "ñêëà-
äûâàòü" ïî ïðàâèëó a

b
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. C ïîìîùüþ ýòîé ïðîöåäóðû, ñâÿçàííîé ñ ðàçëîæåíèåì ðàöè-

îíàëüíîãî ÷èñëà â öåïíóþ äðîáü, ìîæíî ïîëó÷èòü âñå ðàöèîíàëüíûå ÷èñëà. Áóäåò ðàññêàçàíî
î ïîëó÷àþùåìñÿ òàêèì îáðàçîì äåðåâå Ôàðåÿ, ïîñëåäîâàòåëüíîñòÿõ Ôàðåÿ è Øòåðíà-Áðîêî è
èõ ìíîãîìåðíûõ îáîáùåíèÿõ - ñåòÿõ Ôàðåÿ è ìíîãîìåðíûõ öåïíûõ äðîáÿõ.

2. Òåîðåòèêî-÷èñëîâûå ôóíêöèè. Îäíèì èç êëàññè÷åñêèõ îáúåêòîâ òåîðèè ÷èñåë ÿâëÿ-
þòñÿ ìóëüòèïëèêàòèâíûå ôóíêöèè, òàêèå êàê ôóíêöèÿ Ýéëåðà ϕ(n) è ôóíêöèÿ Ìåáèóñà µ(n).
Áóäåò ðàññêàçàíî îá èõ ïðîñòåéøèõ ñâîéñòâàõ, â òîì ÷èñëå è î ñâÿçè ñ äçåòà-ôóíêöèåé Ðèìàíà
ζ(s) =

∑∞
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ns .

3. Ðÿäû Ôàðåÿ. Îñíîâíîé ïðîáëåìîé ìàòåìàòèêè ïî ïðàâó ñ÷èòàåòñÿ çíàìåíèòàÿ ãèïîòåçà
Ðèìàíà î íóëÿõ äçåòà-ôóíêöèè. Áóäåò ðàññêàçàíî î òåîðåìå Ôðàíåëÿ, êîòîðàÿ óòâåðæäàåò, ÷òî
ãèïîòåçà Ðèìàíà ýêâèâàëåíòíà íåêîòîðîìó óòâåðæäåíèþ î ðàñïðåäåëåíèè ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé
Ôàðåÿ.

4. Âîïðîñ-ôóíêöèÿ Ìíèêîâñêîãî. Àñèìïòîòè÷åñêîé ôóíêöèåé ðàñïðåäåëåíèÿ äëÿ ïî-
ñëåäîâàòåëüíîñòåé Øòåðíà-Áðîêî ÿâëÿåòñÿ èçâåñòíàÿ ôóíêöèÿ Ìèíêîâñêîãî ?(x). Ýòà ìîíî-
òîííàÿ ôóíêöèÿ îòîáðàæàåò îòðåçîê [0, 1] â ñåáÿ, îíà íåïðåðûâíà. Òàê êàê, ñîãëàñíî òåîðåìå
Ëåáåãà, ìîíîòîííàÿ ôóíêöèÿ äèôôåðåíöèðóåìà ïî÷òè âñþäó, ó ôóíêöèè Ìèíêîâñêîãî ïðîèç-
âîäíàÿ ñóùåñòâóåò ïî÷òè âñþäó, íî åå ïðîèçâîäíàÿ ïî÷òè âñþäó ðàâíà íóëþ. Áîëåå òîãî, åå
ïðîèçâîäíàÿ ìîæåò ïðèíèìàòü âñåãî ëèøü äâà çíà÷åíèÿ - 0 è +∞.
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