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1. Ñóùåñòâóþò ëè 19 ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ñ îäèíàêîâîé ñóììîé öèôð
òàêèõ, ÷òî èõ ñóììà ðàâíà 1999?

2. Âî âñåõ ðàöèîíàëüíûõ òî÷êàõ äåéñòâèòåëüíîé ïðÿìîé ðàññòàâëåíû öåëûå ÷èñëà.
Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ òàêîé îòðåçîê, ÷òî ñóììà ÷èñåë íà åãî êîíöàõ íå ïðåâîñõîäèò
óäâîåííîãî ÷èñëà â åãî ñåðåäèíå.

3. Îêðóæíîñòü, âïèñàííàÿ â ÷åòûðåõóãîëüíèê ABCD, êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí DA, AB, BC,
CD â òî÷êàõ K, L, M , N ñîîòâåòñòâåííî. Ïóñòü S1, S2, S3, S4 � ñîîòâåòñòâåííî
îêðóæíîñòè, âïèñàííûå â òðåóãîëüíèêè AKL, BLM , CMN , DNK. Ê îêðóæíîñòÿì
S1 è S2, S2 è S3, S3 è S4, S4 è S1 ïðîâåäåíû îáùèå âíåøíèå êàñàòåëüíûå, îòëè÷íûå
îò ñòîðîí ÷åòûðåõóãîëüíèêà ABCD. Äîêàæèòå, ÷òî ÷åòûðåõóãîëüíèê, îáðàçîâàííûé
ýòèìè ÷åòûðüìÿ êàñàòåëüíûìè, � ðîìá.

4. Â êâàäðàòå n × n êëåòîê áåñêîíå÷íîé øàõìàòíîé äîñêè ðàñïîëîæåíû n2 ôèøåê, ïî
îäíîé ôèøêå â êàæäîé êëåòêå. Õîäîì íàçûâàåòñÿ ïåðåïðûãèâàíèå ëþáîé ôèøêîé ÷åðåç
ñîñåäíþþ ïî ñòîðîíå ôèøêó, íåïîñðåäñòâåííî çà êîòîðîé ñëåäóåò ñâîáîäíàÿ êëåòêà.
Ïðè ýòîì ôèøêà, ÷åðåç êîòîðóþ ïåðåïðûãíóëè, ñ äîñêè ñíèìàåòñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî
ïîçèöèÿ, â êîòîðîé äàëüíåéøèå õîäû íåâîçìîæíû, âîçíèêíåò íå ðàíåå, ÷åì ÷åðåç [n2

3
]

õîäîâ.
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