
Êàêèå-òî çàäà÷è
...À â äóøå ó íèõ âåñíà...

1. Â òðåóãîëüíèêå ABC íà ñòîðîíå AC íàøëèñü òàêèå òî÷êè D è E, ÷òî AB = AD è
BE = EC (E ìåæäó A è D). Òî÷êà F �� ñåðåäèíà äóãè BC îêðóæíîñòè, îïèñàííîé
îêîëî òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè B, E, D, F ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

2. Âíóòðè ïàðàëëåëîãðàììà ABCD âûáðàíà òî÷êà M , à âíóòðè òðåóãîëüíèêà AMD ��
òî÷êà N òàêèì îáðàçîì, ÷òî ∠MNA + ∠MCB = ∠MND + ∠MBC = 180o. Äîêàæèòå,
÷òî ïðÿìûå MN è AB ïàðàëëåëüíû.

3. Îêðóæíîñòü, âïèñàííàÿ â óãîë ñ âåðøèíîé O, êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí â òî÷êàõ A è B, K ��
ïðîèçâîëüíàÿ òî÷êà íà ìåíüøåé èç äâóõ äóã AB ýòîé îêðóæíîñòè. Íà ïðÿìîé OB âçÿòà
òî÷êà L òàêàÿ, ÷òî ïðÿìûå OA è KL ïàðàëëåëüíû. Ïóñòü M �� òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ
îêðóæíîñòè ω, îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà KLB, ñ ïðÿìîé AK, îòëè÷íàÿ îò K.
Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ OM êàñàåòñÿ îêðóæíîñòè ω.

4. Íà äèàãîíàëè AC âûïóêëîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ABCD âûáðàíà òàêàÿ òî÷êà K, ÷òî
KD = DC, 2∠BAC = ∠KDC, 2∠DAC = ∠KBC. Äîêàæèòå, ÷òî ∠KDA = ∠BCA èëè
∠KDA = ∠KBA.

5. Ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð ê ñòîðîíå AC òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàåò ñòîðîíó BC â
òî÷êå M Áèññåêòðèñà óãëà AMB ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà ABC
â òî÷êå K. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç öåíòðû âïèñàííûõ îêðóæíîñòåé
òðåóãîëüíèêîâ AKM è BKM , ïåðïåíäèêóëÿðíà áèññåêòðèñå óãëà AKB.

6. Äàí ïàðàëëåëîãðàìì ABCD ñ óãëîì A, ðàâíûì 60o. Òî÷êà O �� öåíòð îêðóæíîñòè,
îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà ABD. Ïðÿìàÿ AO ïåðåñåêàåò áèññåêòðèñó âíåøíåãî óãëà
C â òî÷êå K. Íàéäèòå îòíîøåíèå AO/OK.

7. Â âûïóêëîì ïÿòèóãîëüíèêå ABCDE ñòîðîíà AB ïåðïåíäèêóëÿðíà ñòîðîíå CD, à
ñòîðîíà BC �� ñòîðîíå DE. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè AB = AE = ED = 1, òî BC+CD < 1.
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