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Õàðàêòåðû

Â ýòîì ëèñòî÷êå ïðåäïîëàãàåòñÿ, ÷òî îñíîâíîå ïîëå � ïîëå êîìïëåêñíûõ ÷èñåë.
Çàäà÷à 1. Âûðàçèòå õàðàêòåðû ïðåäñòàâëåíèé ρ⊕ τ , ρ∗, Hom(ρ, τ) è ρ⊗ τ ÷åðåç χρ è χτ .
Çàäà÷à 2.

Ñîñòàâüòå òàáëèöó õàðàêòåðîâ äëÿ íåïðèâîäèìûõ ïðåäñòàâëåíèé ñëåäóþùèõ ãðóïï:
a◦)S4 b)A4; c)Q;
d)Dn, ãäå n íå÷¼òíî; e)Dn, ãäå n ÷¼òíî.

Çàäà÷à 3. Ðàçëîæèòå, ïîëüçóÿñü òàáëèöåé õàðàêòåðîâ, íà íåïðèâîäèìûå êîìïîíåíòû ñëå-
äóþùèå ïðåäñòàâëåíèÿ:

a◦)S4 â ïðîñòðàíñòâàõ ôóíêöèé íà âåðøèíàõ è íà ð¼áðàõ êóáà;

b)A4 â ïðîñòðàíñòâàõ ôóíêöèé íà âåðøèíàõ è íà ð¼áðàõ êóáà;

c)S3 â ïðîñòðàíñòâå îäíîðîäíûõ ìíîãî÷ëåíîâ ñòåïåíè n îò äâóõ ïåðåìåííûõ ïðè ïðåäñòàâ-
ëåíèè S3 äâèæåíèÿìè òðåóãîëüíèêà;

d)S4 â ïðîñòðàíñòâå êóáè÷åñêèõ ôîðì íà C3 ïðè ïðåäñòàâëåíèè S4 âðàùåíèÿìè êóáà.

Êîëüöî ïðåäñòàâëåíèé R(G) ãðóïïû G íàä ïîëåì k îïðåäåëÿåòñÿ ñëåäóþùèì îáðàçîì. Êàê
ãðóïïà ýòî ôàêòîð ñâîáîäíîé àáåëåâîé ãðóïïû, ïîðîæä¼ííîé êëàññàìè èçîìîðôèçìà êîíå÷-
íîìåðíûõ ïðåäñòàâëåíèé G íàä k, ïî ñîîòíîøåíèÿì [V ] − [U ] − [W ] = 0, ãäå U ⊂ V � ïîä-
ïðåäñòàâëåíèå, à W � ñîîòâåòñòâóþùåå ôàêòîðïðåäñòàâëåíèå. Óìíîæåíèå íà îáðàçóþùèõ
îïðåäåëåíî òàê: [V ] · [U ] := [V ⊗ U ].
Çàäà÷à 4. a)Äîêàæèòå, ÷òî óìíîæåíèå â êîëüöå ïðåäñòàâëåíèé îïðåäåëåíî êîððåêòíî.

b)Äîêàæèòå, ÷òî êîëüöî ïðåäñòàâëåíèé � àññîöèàòèâíîå, êîììóòàòèâíîå êîëüöî ñ åäèíèöåé.
Åñòü ëè â í¼ì äåëèòåëè íóëÿ?

c)Äîêàæèòå, ÷òî êîëüöî ïðåäñòàâëåíèé � ñâîáîäíàÿ àáåëåâà ãðóïïà, áàçèñ êîòîðîé îáðàçóþò
êëàññû èçîìîðôèçìà íåïðèâîäèìûõ êîíå÷íîìåðíûõ ïðåäñòàâëåíèé.
Çàäà÷à 5. Âû÷èñëèòå êîëüöî ïðåäñòàâëåíèé äëÿ ñëåäóþùèõ ãðóïï:
a)Z/nZ; b)S3; c)S4;
d)Dn, ãäå n íå÷¼òíîå; e)Dn, ãäå n ÷¼òíîå.

Çàäà÷à 6. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè n > 2∑
λ1,...,λn

λ21
2λ2 · . . . · nλn · λ1! · . . . · λn!

= 2,

ãäå ñóììà áåð¼òñÿ ïî âñåì ðåøåíèÿì â Z>0 óðàâíåíèÿ λ1 + 2λ2 + . . .+ nλn = n.
Ïîäñêàçêà: êàê óñòðîåíû êëàññû ñîïðÿæ¼ííîñòè â Sn?


