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Â ýòîì ëèñòêå ñëîâî êðèâàÿ îçíà÷àåò íåïðèâîäèìàÿ ãëàäêàÿ ïîëíàÿ
êðèâàÿ íàä àëãåáðàè÷åñêè çàìêíóòûì ïîëåì k.

7.0. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ êðèâàÿ ðîäà 0 ðàöèîíàëüíà.

7.1. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ êðèâàÿ ðîäà 1 èçîìîðôíà ãëàäêîé ïëîñêîé
êóáèêå, à òàêæå ïðîñòðàíñòâåííîé êâàðòèêå.

7.2. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ êðèâàÿ ðîäà 2 ãèïåðýëëèïòè÷íà è îáëà-
äàåò àôôèííîé ìîäåëüþ v2 = F ∈ k[u]6, ãäå F íå èìååò êðàòíûõ êîðíåé.

7.3. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ êðèâàÿ ðîäà 3 ëèáî îáëàäàåò àôôèí-
íîé ìîäåëüþ v2 = F ∈ k[u]8, ãäå F íå èìååò êðàòíûõ êîðíåé, ëèáî
èçîìîðôíà ãëàäêîé ïëîñêîé êâàðòèêå.

7.4. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ êðèâàÿ ðîäà 4 ëèáî îáëàäàåò àôôèí-
íîé ìîäåëüþ v2 = F ∈ k[u]10, ãäå F íå èìååò êðàòíûõ êîðíåé, ëèáî
èçîìîðôíà ãëàäêîé ïðîñòðàíñòâåííîé ñåêñòèêå.

7.5*. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáàÿ êðèâàÿ ðîäà 5 ëèáî îáëàäàåò àôôèí-
íîé ìîäåëüþ v2 = F ∈ k[u]12, ãäå F íå èìååò êðàòíûõ êîðíåé, ëèáî
èçîìîðôíà ïåðåñå÷åíèþ òð¼õ êâàäðèê â P4(k).

7.6. Äîêàæèòå (íàïðèìåð, èíäóêöèåé ïî d) ôîðìóëó äëÿ ðîäà
êðèâîé, çàäàííîé â P2(C) óðàâíåíèåì `1 . . . `d = ε`d0, ãäå `0, `1, . . . `d
� îáùèå ëèíåéíûå ôîðìû íà P2(C), à ε ∈ R>0 � äîñòàòî÷íî ìàëîå
ïîëîæèòåëüíîå ÷èñëî. Äîïóñêàåòñÿ íåôîðìàëüíîå ðåøåíèå.

7.7. ÏóñòüX � êðèâàÿ ðîäà g, ôèêñèðîâàíû ðàçíûå òî÷êè P1, . . . , Pn ∈ X,
ãäå n > g, è â êàæäîé òî÷êå Pi âûáðàí ëîêàëüíûé ïàðàìåòð zi ∈ mPi .
Àääèòèâíàÿ ïðîáëåìà Êóçåíà îñíîâàíà íà çàäàíèè â êàæäîé Pi ãëàâíîé
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i , è òðåáóåòñÿ íàéòè òàêóþ ðàöèîíàëüíóþ

ôóíêöèþ f ∈ k(X), ÷òî f − fi ∈ OPi ïðè âñåõ i ∈ {1, . . . , n}. Äîêàæèòå,
÷òî g çàäàííûõ ãëàâíûõ ÷àñòåé ìîæíî èçìåíèòü òàê, ÷òîáû àääèòèâíàÿ
ïðîáëåìà Êóçåíà áûëà ðàçðåøèìà. Óêàçàíèå. Âîñïîëüçóéòåñü òî÷íîé
ïîñëåäîâàòåëüíîñòüþ

0 −→ O −→ K −→ K
O
−→ 0,

ãäå K � (ïîñòîÿííûé) ïó÷îê ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé.
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