
áÌÇÅÂÒÁ × îÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÍ, ×ÔÏÒÏÊ ÓÅÍÅÓÔÒ, 5 ÍÁÒÔÁ 2012 Ç. ìÉÓÔÏË �4á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÇÒÕ�� �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏËîÁ�ÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ Sn ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÇÒÕ��Á �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË ÍÎÏÖÅÓÔ×Á ÉÚ n ÜÌÅÍÅÎÔÏ×, Á ÞÅÒÅÚ An |�ÏÄÇÒÕ��Á × Sn, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ Þ£ÔÎÙÈ �ÅÒÅÓÔÁÎÏ×ÏË.á4.1. Á) ï�ÉÛÉÔÅ ËÌÁÓÓÙ ÓÏ�ÒÑÖ£ÎÎÏÓÔÉ × ÇÒÕ��Å An.Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÉ n ≥ 5 ÇÒÕ��Á An �ÒÏÓÔÁ, Ô.Å. ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÓÏÂÓÔ×ÅÎÎÙÈ ÎÏÒÍÁÌØÎÙÈ�ÏÄÇÒÕ��.éÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ' : G → G ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ. ëÁÖÄÏÍÕ ÜÌÅÍÅÎÔÕ g ∈ G ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÅÔ Á×ÔÏÍÏÒ-ÆÉÚÍ 'g : h 7→ ghg−1. á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÔÁËÏÇÏ ×ÉÄÁ ÎÁÚÙ×ÁÀÔÓÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÍÉ.á4.2. Á) ðÒÏ×ÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÑËÉÊ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÇÒÕ��Ù �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ËÌÁÓÓÙ ÓÏ�ÒÑÖ£ÎÎÏÓÔÉ × ËÌÁÓ-ÓÙ ÓÏ�ÒÑÖ£ÎÎÏÓÔÉ.Â) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÇÒÕ��Ù Sn �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÉ × ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÉ,ÔÏ ÏÎ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÍ.×) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ n 6= 6, ÔÏ ×ÓÑËÉÊ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÇÒÕ��Ù Sn Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÍ.á4.3. ðÕÓÔØ H | �ÏÄÇÒÕ��Á ÉÎÄÅËÓÁ 6 × S6. �ÏÇÄÁ ÄÅÊÓÔ×ÉÅ S6 ÎÁ S6=H ÚÁÄÁÅÔ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ
S6 → S6.Á) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ.Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ �ÏÄÇÒÕ��Á ÉÎÄÅËÓÁ 6 × S6 ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ S5.á4.4. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ �ÒÏ ÇÒÕ��Õ PGL2(K) = GL2(K)=Z(GL2(K)):Á) äÅÊÓÔ×ÉÅ ÇÒÕ��Ù PGL2(F5) ÎÁ P

1(F5) ÚÁÄÁÅÔ ×ÌÏÖÅÎÉÅ PGL2(F5) × S6.Â) PGL2(K) ÄÅÊÓÔ×ÕÅÔ ÎÁ P
1(K) ÔÒÁÎÚÉÔÉ×ÎÏ.×) ÷ÌÏÖÅÎÉÅ ÉÚ �ÕÎËÔÁ Á) ÎÅ ÓÏ×�ÁÄÁÅÔ ÎÉ Ó ÏÄÎÉÍ ÉÚ 6 �ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ� ×ÌÏÖÅÎÉÊ S5 ÉÚ S6,Á ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÊ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÉÚ �ÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÎÅ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ×ÎÕÔÒÅÎÎÉÍ.Ç) ëÕÄÁ ÜÔÏÔ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ÔÒÁÎÓ�ÏÚÉ�ÉÀ?á4.5. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕ��Á ×ÎÅÛÎÉÈ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏ× Out S6 = AutS6=Inn S6 ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ

Z=2Z (ÔÏ ÅÓÔØ �ÏÓÔÒÏÅÎÎÙÊ × �ÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍ S6 ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÅÎ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀÄÏ ×ÎÕÔÒÅÎÎÅÇÏ Á×ÔÏÍÏÒÆÉÚÍÁ).Â) ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ AutS6 = Inn S6 × Z=2Z?á4.6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÑËÁÑ �ÒÏÓÔÁÑ ÇÒÕ��Á �ÏÒÑÄËÁ 60 ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ A5.


