HE3ABHMCHUMBIN MOCKOBCKWUM YHUBEPCUTET TOIIOJIOT A, OCEHBb 2018 TI.

4. KOMITIAKTHOCTbB

3apgada 1. a) Jokaxure, 4ro orpanudentoe u 3amxayroe maokecrso X C R"™ komnakrao. 6) Jokaxure, 94To
xommakT X C R” orpanuteH u 3aMKHYT.

3agaga 2. a) (O600MEHHBIM) KAHTOPOBHIM MHOXKECTBOM HA3HIBAETCA MHOXKECTBO Kg JENCTBUTENBHBIX TUCE]T
t € [0,1], B fecaATHYHON 3amKcK KOTOPHIX (beckoHedHON) He cogepxkuTcs nndpa 8. Komnaxtao au Kg? (B Tonosornu
noamuokecTBa R) 6) Onunmre KOMIOHEHTHL JUHEHHON CBA3HOCTH MHOXecTBa Kg. B) OupegeauM [0 aHAJOIUE C
Ky muoxecrso K7 C [0, 1], cocrosuee us aucen 6e3 uudpo 7. 'omeomopdusr au K7 u Kg?

3apgaga 3. a) Joxaxure, 9v0 MHOKecTBO X = {(Z1,...,2,) C R | 21,...,2, > 0,21 + -+ 2, = 1} CR"

KOMIIAKTHO. BrIBenuTe OTCIOfa, 9T0 CYMIECTBYeT TOYKA (af,...,dn) € X, B KoTopon GyHkuua f(xi,...,Tn) =
2
Z1...T, gocruraer csoero Hauboaswero (xa X) suadenus. 6) Ilycre x > y > 0. Jokaxure, yro zy < (z%) .

B) lycts (ay,...,a,) € X — TOUYKa, 0 KOTOPON FOBOPUTCA B mNyHKTe 3a. [lokaxute, 9T0 a1 = -+ = a, = 1/n.
r) [llokaxkuTe HEPABEHCTBO MEXKAY CPENHUM apU(MMETUYECKUM U CPEIHUM TeOMEeTPUYeCKUM: /Y1 .-.Yn < (y1 +
<o+ Yn)/n 41T BCEX Y1, ..., Yn > 0.

3agada 4. Ilycts Xg 2 X7 O -+ D X,, D ..., IputdeM BCE TOMOJOTMYECKHE MPOCTPAHCTBA X; KOMIAKTHLL K
xayc1opdoBeL. a) Jokaxure, 910 (), X,, # . 6) llpuseuTe npuMep, NOKAZLIBAIOMIMI, ITO B 3TOM yTBEPK 1CHAN
HEJb3A OTKA3ATHCA OT KOMIAKTHOCTH. B) [lycTs X — KoMmakT, a moamMuoxectso Y C X 6eckoneuno. Jokaxure,
4TO ¥ Y mMeeTcs mpeaenbHas TOUKA, T.€. CYHMIECTBYeT a € X Taxas, ITo Ji060e OTKPHIToe moaMHOKecTBO U C X,
cogepxauiee a, nepecekaercs ¢ Y. (Ilpu srom neobazarensuo a € Y1)

3apgada 5 (noBropenue craporo marepuana). a) lycrs X C R™ mo X # R™. Mokaxure, uro B R" umeercs
CPAHWYHAA TOYKA u Takad, 910 ecan u € U, rae U C R™ orkpriTo, To U mepecekaerca kak ¢ X, Tak u ¢ R\ X.
6) okaxuTe, 970 MHOXKECTBO X C R™ 3aMKHYTO TO/Ia U TOIBLKO TOT A, KOT/a OHO CONEPKUT BCE CBOU MPAHNIHEIE
TOYKH.

3agada 6. Y ocHOBaTensa POJa KOHEYHOE KOJIMIECTBO HETEW. Y KAXKIOrO M3 DTUX NEeTEH, B CBOI OYEPelb, —
KOHEYHOE KOIUIeCcTBO gerel (Bo3aMOKHO, (). Y Tex — Toxke KOHeYHOe KOJIudecTBo gerel, u T.1. U3secTHo, 410 poa
XKUBET BEYHO, T.€. B KAXKIOM TIOKOJECHUY UMEETCA XOTA OBl OUH Yea0BeK. a) JJoKakuTe, 9T0 HAauJeTCA 6€CKOHETHAS
nermouka A1, As, ..., B KoTOpou A; — OCHOBaTEIb POJA, U KAXKIBIU A; ABiagerca pogureneM A;q. 6%) lpu wem
TYT KOMIAKTHOCTB! A 3anada 2a?



