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2�1. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ñëîè ðàññëîåíèÿ â ñìûñëå Ãóðåâè÷à ãîìîòîïè÷åñêè ýêâèâàëåíòíû.

2�2. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå îòîáðàæåíèå f : X → Y ìîæåò áûòü ñ òî÷íîñòüþ äî ãîìîòîïè÷åñêîé

ýêâèâàëåíòíîñòè çàìåíåíî íà ðàññëîåíèå â ñìûñëå Ãóðåâè÷à.

2�3. Íàéäèòå ëèíåéíîå ðàññëîåíèå àññîöèèðîâàííîå ñ ðàññëîåíèåì à) Sn → RPn á) S2n+1 → CPn.

2�4. Ïóñòü G � ãðóïïà, H � ïîäãðóïïà, ξ � ãëàâíîå G-ðàññëîåíèå. Äîêàæèòå, ÷òî ξ èìååò H-

ñòðóêòóðó, åñëè è òîëüêî åñëè àññîöèèðîâàííîå ñ ξ G/H-ðàññëîåíèå èììåò ãëîáàëüíîå ñå÷åíèå.

2�5. n-ìåðíîå âåêòîðíîå ðàññëîåíèå òðèâèàëüíî òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ñóùåñòâóåò n ëèíåéíî

íåçàâèñèìûõ ñå÷åíèé.

2�6. à) Òàâòîëîãè÷åñêîå ðàññëîåíèå íàä RPn íå òðèâèàëüíî íè äëÿ êàêîãî n.

á) Äðóãèõ âåùåñòâåííûõ îäíîìåðíûõ íåòðèâèàëüíûõ ðàññëîåíèé íàä RP 1 íå áûâàåò.

â) Âûïèøèòå êîöèêëû äëÿ òàâòîëîãè÷åñêèõ ðàññëîåíèé íàä RPn, CPn, HPn.

ã) Ïîñòðîéòå ëîêàëüíî-òðèâèàëüíîå ðàññëîåíèå S2 → CP 2n+1 → HPn.

2�7. à) Ëþáîå ãëàâíîå ðàññëîåíèå íàä S1 ñ ëèíåéíî ñâÿçíîé ãðóïïîé òðèâèàëüíî. Â ÷àñòíîñòè, âñÿêîå

êîìïëåêñíîå ðàññëîåíèå íàä îêðóæíîñòüþ òðèâèàëüíî.

á) Äëÿ ëþáîãî ïðîñòðàíñòâà X ìíîæåñòâî n-ìåðíûõ êîìïëåêñíûõ ðàññëîåíèé V ectn(S(X)) åñòå-

ñòâåííî èçîìîðôíî [X,GLn(C)].

â) Êëàññèôèöèðóéòå îäíîìåðíûå ðàññëîåíèÿ íàä S2.

2�8. Ïîëüçóÿñü îòîæäåñòâëåíèåì ìíîæåñòâà êëàññîâ èçîìîðôèçìîâ ðàññëîåíèé ñ äàííîé ñòðóêòóð-

íîé ãðóïïîé è ìíîæåñòâîì êëàññîâ íåêîììóòàòâèíûõ 1-ìåðíûõ êîãîìîëîãèé ñ êîýôôèöèåíòàìè

â ïó÷êå îòîáðàæåíèé â ãðóïïó, ïîñòðîéòå ñòðóêòóðó àáåëåâîé ãðóïïû íà ìíîæåñòâàõ êëàññîâ

èçîìîðôèçìîâ ëèíåéíûõ (òî åñòü îäíîìåðíûõ) âåùåñòâåííûõ èëè êîìïëåêñíûõ ðàññëîåíèé.


