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Ãîìîìîðôèçìû êîëåö

Çàäà÷à 1. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ñþðúåêòèâíîãî ãîìîìîðôèçìà f : A→ B îòîáðàæåíèå îãðà-
íè÷åíèÿ óñòàíàâëèâàåò âçàèìíî-îäíîçíà÷íîå ñîîòâåòñòâèå ìåæäó èäåàëàìè â B è èäåàëà-
ìè â A, ñîäåðæàùèìè ker f .
Çàäà÷à 2. Äëÿ ãîìîìîðôèçìà âëîæåíèÿ R[x]→ C[x] íàéäèòå îãðàíè÷åíèÿ èäåàëîâ (x−i),
(x− 2− 3i).
Çàäà÷à 3. Íàéäèòå îãðàíè÷åíèÿ èäåàëîâ (x2), (x−1), (x+1) äëÿ ãîìîìîðôèçìà R[x, y]→
R[x], p(x, y) 7→ p(x, x2).
Çàäà÷à 4. ×òî åñòü ïðîîáðàç ìíîæåñòâà Da ⊂ Spec(A) ïðè îòîáðàæåíèè f ∗?
Çàäà÷à 5. Íàéäèòå ðàñøèðåíèå èäåàëà (x− a, y− b) ïðè ãîìîìîðôèçìå f : C[x, y]→ C[z],
p(x, y) 7→ p(z, z).
Çàäà÷à 6. Íàéäèòå ðàñøèðåíèÿ èäåàëîâ (y − 1), (x− y), (2x− y − 1) äëÿ ãîìîìîðôèçìà
R[x, y]→ R[x], p(x, y) 7→ p(x, x2).
Çàäà÷à 7. Ïðîâåðüòå, ÷òî

1. I ⊂ J ⇒ Ie ⊂ Je;

2. (I ∩ J)e ⊂ Ie ∩ Je;

3. Ie + Je = (I + J)e.

Çàäà÷à 8. Ïóñòü f : A → B � ãîìîìîðôèçì, C � ìíîæåñòâî èäåàëîâ A, ÿâëÿþùèõñÿ
ñóæåíèÿìè, à E � ìíîæåñòâî èäåàëîâ â B, ÿâëÿþùèõñÿ ðàñøèðåíèÿìè. a)Ïîêàæèòå, ÷òî

C = {I | Iec = I}, E = {J | J ce = J}.

b)Ïðîâåðüòå, ÷òî îòîáðàæåíèÿ ðàñøèðåíèÿ è ñóæåíèÿ � âçàèìíî îáðàòíûå áèåêöèè ìåæ-
äó C è E.
Çàäà÷à 9. Ïîêàæèòå, ÷òî r(J)c = r(J c) è r(I)e ⊂ r(Ie).


