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6. ôåïòåíá ï òáúâéåîéé åäéîéãù.

îÏÓÉÔÅÌÅÍ ÆÕÎËÃÉÉ f ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï supp f def= {x | f(x) 6= 0}.

úÁÄÁÞÁ 1. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f(t) =
{
e−1=t2 ; t 6= 0
0 t = 0 | ÇÌÁÄËÁÑ. Â) ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÌÁÄËÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ

f : Rn → R, ÎÏÓÉÔÅÌØ ËÏÔÏÒÏÊ | ÛÁÒ ÒÁÄÉÕÓÁ 1 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ × ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ.
úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ U ⊂ Rn | ÏÔËÒÙÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï, K ⊂ U | ËÏÍÐÁËÔ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÇÌÁÄËÁÑ
ÆÕÎËÃÉÑ f : Rn → R ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ f(x) > 0 ÐÒÉ x ∈ intK, f(x) ≥ 0 ÐÒÉ x ∈ U \ K É f(x) = 0 ÐÒÉ x =∈ U .
óÏÈÒÁÎÉÔÓÑ ÌÉ ÜÔÏÔ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ, ÅÓÌÉ ËÏÍÐÁËÔ ÚÁÍÅÎÉÔØ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÙÍ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ ÍÎÏÖÅÓÔ×ÏÍ?
úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ M | ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, M = U1 ∪ · · · ∪UN , ÇÄÅ ×ÓÅ Ui ⊂M | ÏÔËÒÙÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏ-
ÖÅÓÔ×Á. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ËÏÍÐÁËÔÙ K1; : : : ;KN ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ Ki ⊂ Ui ÐÒÉ ×ÓÅÈ i, É M = ⋃i intKi.
õËÁÚÁÎÉÅ . ó ÐÏÍÏÝØÀ ÉÎÄÕËÃÉÉ ÐÏ m ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁÂÏÒ ËÏÍÐÁËÔÏ× K1; : : : ;Km ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ Ki ⊂ Ui É
M = intK1 ∪ · · · ∪ intKm ∪ Um+1 ∪ · · · ∪ UN .
úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ Ï ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ÅÄÉÎÉÃÙ: ÐÕÓÔØM | ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, M = U1∪· · ·∪UN ,
ÇÄÅ ×ÓÅ Ui ⊂M | ÏÔËÒÙÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÀÔ ÆÕÎËÃÉÉ f1; : : : ; fN ∈ C∞(M) ÔÁËÉÅ,
ÞÔÏ supp fi ⊂ Ui ÄÌÑ ×ÓÅÈ i É f1(x) + · · ·+ fN (x) ≡ 1.
úÁÄÁÞÁ 5. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ Ï ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ÅÄÉÎÉÃÙ ÄÌÑ ÎÅËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅ-
ÏÒÅÍÕ Ï ÒÁÚÂÉÅÎÉÉ ÅÄÉÎÉÃÙ ÄÌÑ ÎÅËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ, Á) ÉÍÅÀÝÉÈ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÉÓÞÅÒÐÁÎÉÅ: M =⋃∞
i=1Ki, ÇÄÅ K1 ⊂ K2 ⊂ · · · ⊂M | ËÏÍÐÁËÔÙ; Â) ×ÌÏÖÅÎÎÙÈ × Rk (ÐÒÉ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÍ k).
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