
áÌÇÅÂÒÁ × îÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÍ, �ÅÒ×ÙÊ ÓÅÍÅÓÔÒ, 7 ÎÏÑÂÒÑ 2011 Ç. ìÉÓÔÏË �9áÂÅÌÅ×Ù ÇÒÕ��Ùá9.1. ÷ÙÞÉÓÌÉÔÅ Á) Hom(Z;Z=nZ); Â) Hom(Z=mZ;Z); ×) Hom(Z=mZ;Z=nZ).á9.2. Á) ðÒÉ ËÁËÉÈ m É n ÇÒÕ��Ù Z=mnZ É Z=mZ⊕ Z=nZ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ?Â) ëÁËÉÅ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÇÒÕ�� ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ: Z=6Z⊕ Z=36Z, Z=9Z⊕ Z=24Z, Z=12Z⊕ Z=18Z?á9.3. åÓÔØ ÌÉ × Z=2Z⊕ Z=16Z �ÏÄÇÒÕ��Á, ÉÚÏÍÏÒÆÎÁÑ Z=4Z⊕ Z=4Z?á9.4. áÂÅÌÅ×Á ÇÒÕ��Á A ÓÏÄÅÒÖÉÔ × ËÁÞÅÓÔ×Å �ÏÄÇÒÕ��Ù Z=2pZ, Á ÆÁËÔÏÒÇÒÕ��Á ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ
Z=2qZ (ÞÉÓÌÁ p É q �ÒÏÓÔÙÅ). þÅÍÕ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕ��Á A?á9.5. ðÕÓÔØ A = Z

n, F : A → A. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ:Á) ÇÒÕ��Á A= ImF ËÏÎÅÞÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ detF 6= 0.Â) ðÏÒÑÄÏË ÜÔÏÊ ÇÒÕ��Ù ÒÁ×ÅÎ | detF |.á9.6. ðÕÓÔØ dA(n) | ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÜÌÅÍÅÎÔÏ×, ÁÎÎÕÌÉÒÕÅÍÙÈ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ÎÁ n, × ÁÂÅÌÅ×ÏÊ ÇÒÕ�-�Å A.Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÇÒÕ��Á A ËÏÎÅÞÎÁ É �ÒÉ ÜÔÏÍ dA(n) 6 n, ÔÏ A �ÉËÌÉÞÅÓËÁÑ.Â*) ðÕÓÔØ dA = dB ÄÌÑ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÁÂÅÌÅ×ÙÈ ÇÒÕ�� A É B. ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÇÒÕ��Ù A É BÉÚÏÍÏÒÆÎÙ?á9.7.Á) ðÕÓÔØ K× | ÇÒÕ��Á ÎÅÎÕÌÅ×ÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× �ÏÌÑ K (�Ï ÕÍÎÏÖÅÎÉÀ). íÏÖÅÔ ÌÉ ÏÎÁ ÓÏ-ÄÅÒÖÁÔØ ËÏÎÅÞÎÕÀ ÎÅ�ÉËÌÉÞÅÓËÕÀ �ÏÄÇÒÕ��Õ?Â) ÷ÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÍÕÌØÔÉ�ÌÉËÁÔÉ×ÎÁÑ ÇÒÕ��Á ËÏÎÅÞÎÏÇÏ �ÏÌÑ ×ÓÅÇÄÁ �ÉËÌÉÞÎÁ?á9.8*. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÇÒÕ��Õ ÏÂÒÁÔÉÍÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× ËÏÌØ�Á Z=mZ, ÇÄÅ m �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏ, × �ÒÑÍÕÀÓÕÍÍÕ �ÉËÌÉÞÅÓËÉÈ.


