
áÌÇÅÂÒÁ × îÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÍ, �ÅÒ×ÙÊ ÓÅÍÅÓÔÒ, 3 ÏËÔÑÂÒÑ 2011 Ç. ìÉÓÔÏË �5÷ÅËÔÏÒÎÙÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Áá5.1. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÉÅ ÕÓÌÏ×ÉÀ xn =xn−1 + xn−2, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ×ÅËÔÏÒÎÏÅ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ.Â) îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ �ÒÏÇÒÅÓÓÉÉ × ÜÔÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å, ×ÙÂÅÒÉÔÅ ÉÚ ÜÔÉÈ �ÒÏ-ÇÒÅÓÓÉÊ ÂÁÚÉÓ É ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ �Ï ÎÅÍÕ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ un ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ.×) ðÒÉ ËÁËÉÈ �; � ∈ C × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÕÄÏ×ÌÅÔ×Ï-ÒÑÀÝÉÈ ÕÓÌÏ×ÉÀ xn = �xn−1 + �xn−2, ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÂÁÚÉÓ ÉÚ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ �ÒÏÇÒÅÓÓÉÊ?á5.2. õËÁÖÉÔÅ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÂÁÚÉÓ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Á ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× P (t) ∈

C[t℄ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ n, Á) ÏÂÒÁÝÁÀÝÉÈÓÑ × ÎÕÌØ × ÔÏÞËÁÈ t = 0; t = 1 É t = 5;Â) ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ P (0) = P (1) = 2P (5).á5.3 (éÎÔÅÒ�ÏÌÑ�ÉÏÎÎÁÑ ÆÏÒÍÕÌÁ ìÁÇÒÁÎÖÁ.). ðÕÓÔØ V | �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Ï ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏ× ÓÔÅ-�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ n.Á) ðÒÏ×ÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ p ∈ C, ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÆÏÒÍÕÌÁ ÚÁÄÁÅÔ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÆÕÎË�É-ÏÎÁÌ Æp ÎÁ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å V : Æp(f) = f(p).Â) ðÕÓÔØ p1; : : : ; pn+1 ∈ C { �Ï�ÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ. õËÁÖÉÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅn, �ÒÉÎÉÍÁÀÝÉÊ ÎÅÎÕÌÅ×ÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÒÏ×ÎÏ × ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË.×) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎË�ÉÏÎÁÌÙ Æp1; : : : ; Æpn+1 ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÂÁÚÉÓ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å V ∗, É ÎÁÊÄÉÔÅÄ×ÏÊÓÔ×ÅÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓ × �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å V .Ç) õËÁÖÉÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ n, �ÒÉÎÉÍÁÀÝÉÊ × ÄÁÎÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ p1; : : : ; pn+1ÄÁÎÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ a1; : : : ; an+1.á5.4. Á) óËÏÌØËÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏ× × n-ÍÅÒÎÏÍ ×ÅËÔÏÒÎÏÍ �ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×Å ÎÁÄ �ÏÌÅÍ Fp?Â) óËÏÌØËÏ ÔÁÍ �ÒÑÍÙÈ (1-ÍÅÒÎÙÈ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×)? ×) Õ�ÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÎÁÂÏÒÏ× ÉÚ k ÌÉ-ÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÙÈ ×ÅËÔÏÒÏ×? Ç) k-ÍÅÒÎÙÈ �ÏÄ�ÒÏÓÔÒÁÎÓÔ×?á5.5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÑËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Fp → Fp ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÓÔÅ�ÅÎÉ ÎÅ ×ÙÛÅ p−1.


