
áÌÇÅÂÒÁ × îÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÍ, �ÅÒ×ÙÊ ÓÅÍÅÓÔÒ, 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2011 Ç. ìÉÓÔÏË �4ðÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÉÅ ÆÕÎË�ÉÉá4.1. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ ÆÏÒÍÁÌØÎÏÇÏ ÓÔÅ�ÅÎÎÏÇÏ ÒÑÄÁ Á) 11−�x ; Â) 1(1−�x)k .ðÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÅÊ ÆÕÎË�ÉÅÊ ÞÉÓÌÏ×ÏÊ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {an}; n = 0; 1; 2; : : : ; ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÆÏÒÍÁÌØÎÙÊÓÔÅ�ÅÎÎÏÊ ÒÑÄ ∞∑n=0 anxn.á4.2. ðÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {un} ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ Ï�ÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ: u0 = u1 =1 É un+1 = un + un−1.Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ 11−x−x2 Ñ×ÌÑÅÔÓÑ �ÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÅÊ ÆÕÎË�ÉÅÊ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ æÉÂÏ-ÎÁÞÞÉ, Ô.Å. ∞∑n=0 unxn = 11−x−x2 ;Â) òÁÚÌÏÖÉ× �ÒÁ×ÕÀ ÞÁÓÔØ ÒÁ×ÅÎÓÔ×Á ÉÚ �ÕÎËÔÁ (Á) ÎÁ �ÒÏÓÔÙÅ ÄÒÏÂÉ, ÎÁÊÄÉÔÅ Ñ×ÎÕÀ ÆÏÒ-ÍÕÌÕ ÄÌÑ ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ.×) îÁÊÄÉÔÅ �ÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎË�ÉÀ É Ñ×ÎÕÀ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ Un := n∑k=0ukun−k.á4.3. ìÏÇÁÒÉÆÍÉÞÅÓËÏÊ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÏÊ ÆÏÒÍÁÌØÎÏÇÏ ÓÔÅ�ÅÎÎÏÇÏ ÒÑÄÁ f(x) ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÒÑÄ ìÏÒÁ-ÎÁ (log f(x))′ := f ′(x)f(x) .Á) ÷ ËÁËÉÈ ÓÌÕÞÁÑÈ ÌÏÇÁÒÉÆÍÉÞÅÓËÁÑ �ÒÏÉÚ×ÏÄÎÁÑ ÓÎÏ×Á Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÓÔÅ�ÅÎÎÙÍ ÒÑÄÏÍ?Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (log f(x)g(x))′ = (log f(x))′ + (log g(x))′.á4.4. Á) äÌÑ ËÁËÉÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÓÔÅ�ÅÎÎÙÈ ÒÑÄÏ× fn(x) ËÏÒÒÅËÔÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÁ ÂÅÓËÏ-ÎÅÞÎÁÑ ÓÕÍÍÁ ∞∑n=1 fn(x)?Â) á ËÏÇÄÁ ËÏÒÒÅËÔÎÏ Ï�ÒÅÄÅÌÅÎÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÅ �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÅ ∞∏n=1 fn(x)?×) ÷ÅÒÎÏ ÌÉ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ á4.3 Â) ÄÌÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÓÕÍÍ É �ÒÏÉÚ×ÅÄÅÎÉÊ?Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1− x = ∞∏n=1 (1 + x2n)−1.á4.5. þÉÓÌÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ P (n) ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ �ÒÅÄ-ÓÔÁ×ÌÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n × ×ÉÄÅ ÓÕÍÍÙ �ÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ �ÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÒÉ ÜÔÏÍ �ÏÒÑÄÏË ÓÌÁÇÁÅÍÙÈÎÅ ÕÞÉÔÙ×ÁÅÔÓÑ, ÔÏ ÅÓÔØ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ, ÏÔÌÉÞÁÀÝÉÅÓÑ ÔÏÌØËÏ �ÏÒÑÄËÏÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ, ÓÞÉÔÁÀÔÓÑÒÁ×ÎÙÍÉ.Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1 + ∞∑n=1P (n)xn = ∞∏n=1(1− xn)−1.Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n ÎÁ ÎÅÞÅÔÎÙÅ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ ÒÁ×ÎÏ ÞÉÓÌÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊÞÉÓÌÁ n ÎÁ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÓÌÁÇÁÅÍÙÅ.õËÁÚÁÎÉÅ. óÒÁ×ÎÉÔÅ �ÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÉÅ ÆÕÎË�ÉÉ ÄÌÑ ÜÔÉÈ �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ.á4.6*. þÉÓÌÏ ëÁÔÁÌÁÎÁ Cn ÅÓÔØ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ×Ù�ÕËÌÏÇÏ (n+2)-ÕÇÏÌØÎÉËÁÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ÎÅ�ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÍÉÓÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ.Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ �ÒÏÉÚ×ÏÄÑÝÁÑ ÆÕÎË�ÉÑ C(x) �ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ Cn ÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÑÅÔ Ë×Á-ÄÒÁÔÎÏÍÕ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÀ xC(x)2 − C(x) + 1 = 0;Â) ÷ÙÒÁÚÉÔÅ Cn ÞÅÒÅÚ ÂÉÎÏÍÉÁÌØÎÙÅ ËÏÜÆÆÉ�ÉÅÎÔÙ.õËÁÚÁÎÉÅ. òÅÛÉÔÅ Ë×ÁÄÒÁÔÎÏÅ ÕÒÁ×ÎÅÎÉÅ × ÓÔÅ�ÅÎÎÙÈ ÒÑÄÁÈ, �ÏÌØÚÕÑÓØ ÏÂÙÞÎÏÊ ÆÏÒÍÕÌÏÊ.


