136. ôÅÏÒÅÍÁ ËÏÓÉÎÕÓÏŒ

136.1. (ôÅÏÒÅÍÁ ËÏÓÉÎÕÓÏŒ) ðÕÓÔØ a, b, c | ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ; ff | ÕÇÏÌ, ÐÒÏÔÉŒÏ- ÌÅÖÁÝÉÊ ÓÔÏÒÏÎÅ a. ôÏÇÄÁ a^2 = b^2 + c^2 - 2bc cos ff.

136.2. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ 5, 8, 10. âÕÄÅÔ ÌÉ ÜÔÏÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÍ? 136.3. óÕÍÍÁ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÄŒÕÈ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÂÏÌØÛÅ ËŒÁÄÒÁÔÁ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÏÒÏÎÙ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÔÉŒ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÏÒÏÎÙ ÌÅÖÉÔ ÏÓÔÒÙÊ ÕÇÏÌ.

136.4. äÁÎ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ a. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ÏÔÒÅÚËÁ, ÓÏÅÄÉ- ÎÑÀÝÅÇÏ ŒÅÒÛÉÎÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÔÏÞËÏÊ, ÄÅÌÑÝÅÊ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÕÀ ÓÔÏÒÏÎÕ Œ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ 2:1.

136.5. ïÄÎÁ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ŒÄŒÏÅ ÂÏÌØÛÅ ÄÒÕÇÏÊ, Á ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÒÁŒÅÎ 60^ffi. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ.

136.6. óÔÏÒÏÎÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ 2p7, Á ÄŒÅ ÄÒÕÇÉÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÕÇÏÌ Œ 30^ffi É ÏÔÎÏÓÑÔÓÑ, ËÁË 1 : 2p3. îÁÊÄÉÔÅ ÜÔÉ ÓÔÏÒÏÎÙ.

136.7. ïÄÎÁ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÒÁŒÎÁ 10, Á ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÒÁŒÎÙ 20 É 24. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÓÉÎÕÓ ÏÓÔÒÏÇÏ ÕÇÌÁ ÍÅÖÄÕ ÄÉÁÇÏÎÁÌÑÍÉ.

136.8. ôÏÞËÁ O | ÃÅÎÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ

BC = a, AC = b, “AOB = 120^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÕ AB.

136.9. õÇÏÌ ÐÒÉ ŒÅÒÛÉÎÅ D ÔÒÁÐÅÃÉÉ ABCD Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ AD É BC ÒÁŒÅÎ 60^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÔÒÁÐÅÃÉÉ, ÅÓÌÉ AD = 10, BC = 3 É CD = 4.

136.10. ïÄÎÁ ÉÚ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÁ 6, ŒÔÏÒÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ ÒÁŒÎÁ 2p7, Á ÐÒÏÔÉŒÏÌÅ- ÖÁÝÉÊ ÅÊ ÕÇÏÌ ÒÁŒÅÎ 60^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÔÒÅÔØÀ ÓÔÏÒÏÎÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

136.11. îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÙ AB ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÚÁ ŒÅÒÛÉÎÕ A ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ D, ÐÒÉÞÅÍ AD = 2 AB. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = AC = 1, “BAC = 120^ffi. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË BDC ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ.

136.12. ôÏÞËÉ M É N ÌÅÖÁÔ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AD É BC ÒÏÍÂÁ ABCD, ÐÒÉÞÅÍ

DM : AM = BN : NC = 2 : 1. îÁÊÄÉÔÅ MN, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÓÔÏÒÏÎÁ ÒÏÍÂÁ ÒÁŒÎÁ a, Á “BAD = 60^ffi.

136.13. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ËŒÁ- ÄÒÁÔÏŒ ŒÓÅÈ ÅÇÏ ÞÅÔÙÒčÈ ÓÔÏÒÏÎ.

136.14. äÉÁÇÏÎÁÌØ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ, ÒÁŒÎÁÑ b, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏ- ÇÒÁÍÍÁ, ÒÁŒÎÏÊ a. îÁÊÄÉÔÅ ŒÔÏÒÕÀ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

136.15. œ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÏÊ, ÒÁŒÎÏÊ 4, ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÍÅÄÉ- ÁÎÁ Ë ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÅÓÌÉ ÜÔÁ ÍÅÄÉÁÎÁ ÒÁŒÎÁ 3.

136.16. ïÓÎÏŒÁÎÉÅ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÏ 4p2, Á ÍÅÄÉÁÎÁ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ Ë ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ, ÒÁŒÎÁ 5. îÁÊÄÉÔÅ ÂÏËÏŒÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ.

136.17. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ a, b É c. îÁÊÄÉÔÅ ÍÅÄÉÁÎÕ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ Ë ÓÔÏÒÏÎÅ, ÒÁŒÎÏÊ c.

136.18. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ 11, 13 É 12. îÁÊÄÉÔÅ ÍÅÄÉÁÎÕ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ Ë ÂÏÌØÛÅÊ ÓÔÏÒÏÎÅ.

136.19. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ÄŒÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÒÁŒÎÙ 11 É 23, Á ÍÅÄÉÁÎÁ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ Ë ÔÒÅÔØÅÊ, ÒÁŒÎÁ 10. îÁÊÄÉÔÅ ÔÒÅÔØÀ ÓÔÏÒÏÎÕ.

136.20. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÕÍÍÙ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ë ÓÕÍÍÅ ËŒÁ- ÄÒÁÔÏŒ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ ÒÁŒÎÏ 3=4.

136.21. ïËÏÌÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ÍÏÖÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ

AB = 3, BC = 4, CD = 5 É AD = 2. îÁÊÄÉÔÅ AC.

136.22. íÏÖÎÏ ÌÉ ÏËÏÌÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABCD ÏÐÉÓÁÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÅÓÌÉ “ADC =

30^ffi, AB = 3, BC = 4, AC = 6 ?

136.23. œ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ É ÂÏËÏŒÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ ÒÁŒÎÙ ÓÏÏÔŒÅÔ- ÓÔŒÅÎÎÏ 5 É 20. îÁÊÄÉÔÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ ÕÇÌÁ ÐÒÉ ÏÓÎÏŒÁÎÉÉ.

136.24. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚŒÅÓÔÎÙ ÓÔÏÒÏÎÙ AC = 13, AB = 14, BC = 15. îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ M, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ CM : MB = 1 : 2. îÁÊÄÉÔÅ AM.

136.25. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÉÚŒÅÓÔÎÙ ÓÔÏÒÏÎÙ AB = 12, AC = 15, BC = 18. îÁÊÄÉÔÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÇÏ ÕÇÌÁ.

136.26. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÓÉÎÕÓÙ ÕÇÌÏŒ ÔÒÁÐÅÃÉÉ Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ 3 É 7 É ÂÏËÏŒÙÍÉ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ 2

É 5._{136.27.}

íÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÙÅ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎ B É C, ÒÁŒÎÙ 6 É 9 É ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ M. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ “BMC = 120^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ.

136.28. óÔÏÒÏÎÙ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÒÁŒÎÙ 2 É 4, Á ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ ÒÁŒÅÎ 60^ffi. þÅÒÅÚ ŒÅÒÛÉÎÕ ÜÔÏÇÏ ÕÇÌÁ ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÄŒÕÈ ÄÒÕÇÉÈ ÓÔÏÒÏÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÓÉÎÕÓ ÕÇÌÁ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ.

136.29. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ, ŒÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AB Œ ÔÏÞËÅ M, ÐÒÉ ÜÔÏÍ AM = 1, BM = 4. îÁÊÄÉÔÅ CM, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ “BAC = 120^ffi.

136.30. ïÓÎÏŒÁÎÉÑ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ÒÁŒÎÙ 1 É 6, Á ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ | 3 É 5. ðÏÄ ËÁËÉÍ ÕÇÌÏÍ ŒÉÄÎÙ ÏÓÎÏŒÁÎÉÑ ÉÚ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ?

136.31. œ ŒÙÐÕËÌÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ÏÔÒÅÚËÉ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖ- ÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ, ÒÁŒÎÙ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ a É b É ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÐÏÄ ÕÇÌÏÍ 60^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ.

136.32. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ c É d É ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÐÏÄ ÕÇÌÏÍ 45^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÒÅÚËÉ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÅ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÞÅÔÙÒÅÈ- ÕÇÏÌØÎÉËÁ.

136.33. ãÅÎÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÊ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ÕÄÁÌÅÎ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎ ÏÓÔÒÙÈ ÕÇÌÏŒ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ a É b. îÁÊÄÉÔÅ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÕ.

136.34. ôÏÞËÁ M ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD Ó ÕÇÌÏÍ 45^ffi ÐÒÉ ŒÅÒÛÉÎÅ

A, ÐÒÉÞčÍ “AMD = 90^ffi É BM : MC = 2 : 3. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÓÔÏÒÏÎ

ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ.

136.35. œ ÔÒÁÐÅÃÉÉ ABCD ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ AD ÒÁŒÎÏ 16, Á ÂÏËÏŒÁÑ ÓÔÏÒÏÎÁ CD ÒÁŒÎÁ 8p3. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A, B É C, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÑÍÕÀ AD Œ ÔÏÞËÅ M; “AMB =

60^ffi. îÁÊÄÉÔÅ BM.

136.36. îÁ ÂÏËÏŒÏÊ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ËÁË ÎÁ ÄÉÁÍÅÔÒÅ ÐÏÓÔÒÏÅÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏÓÎÏŒÁÎÉÅ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Œ ÔÏÞËÅ D. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ŒÅÒÛÉÎÙ A ÄÏ ÃÅÎÔÒÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ AD = p3, Á ÕÇÏÌ ABC ÒÁŒÅÎ 120^ffi.

136.37. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ, ŒÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË Ó ËÁÔÅÔÁÍÉ 6 É 8, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÙ Œ ÔÏÞËÅ M. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ M ÄÏ ŒÅÒÛÉÎÙ ÐÒÑÍÏÇÏ ÕÇÌÁ.

136.38. ôÏÞËÁ M ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ, ÒÁŒÎÏÊ 3a, ÐÒÉÞÅÍ AM : MC = 1 : 2. ôÏÞËÉ K É L ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ AB É BC ÑŒÌÑÀÔÓÑ

ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ÄÒÕÇÏÇÏ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ MKL. îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ.

136.39. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ŒÙÓÏÔÙ AD É CE. îÁÊÄÉÔÅ AC, ÅÓÌÉ BC = a,

AB = b, DE=AC = k.

136.40. œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÈÏÒÄÙ AB É BC, ÐÒÉÞÅÍ AB = p3, BC = 3p3,

“ABC = 60^ffi. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ÔÏÊ ÈÏÒÄÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÅÌÉÔ ÕÇÏÌ ABC ÐÏÐÏÌÁÍ.

136.41. äÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ AB = 4, AC = 2 É BC = 3. âÉÓÓÅËÔÒÉÓÁ ÕÇÌÁ BAC ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÕ BC Œ ÔÏÞËÅ K. ðÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ B ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏ

AC, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ AK Œ ÔÏÞËÅ M. îÁÊÄÉÔÅ KM.

136.42. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ŒÐÉÓÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ËÏÔÏÒÁÑ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎ AB, BC É

AC ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ Œ ÔÏÞËÁÈ M, D É N. îÁÊÄÉÔÅ MD, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ NA = 2, NC = 3,

“BCA = 60^ffi.

136.43. œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÁ R = 4 ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÈÏÒÄÁ AB É ÄÉÁÍÅÔÒ AK, ÏÂÒÁÚÕÀ- ÝÉÊ Ó ÈÏÒÄÏÊ ÕÇÏÌ 22;5^ffi. œ ÔÏÞËÅ B ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ ÄÉÁÍÅÔÒÁ AK Œ ÔÏÞËÅ C. îÁÊÄÉÔÅ ÍÅÄÉÁÎÕ AM ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

136.44. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÓÔÏÒÏÎÁ AC ÂÏÌØÛÅ ÓÔÏÒÏÎÙ AB. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÁ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÁÑ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ B, ÍÅÎØÛÅ ÍÅÄÉÁÎÙ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÏÊ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ A.

136.45. óÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁŒÎÙ a, b É c. îÁÊÄÉÔÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÕÀ Ë ÓÔÏÒÏÎÅ a.

136.46. (ôÅÏÒÅÍÁ ûÔÅÊÎÅÒÁ{ìÅÍÕÓÁ) äŒÅ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎËÁ ÒÁŒÎÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÙÊ.

136.47. äÁÎÁ ÔÒÁÐÅÃÉÑ ABCD Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ AD = 3p39 É BC = p39. ðÒÉ ÜÔÏÍ

“BAD = 30^ffi, É “ADC = 60^ffi. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ D ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÐÒÑÍÁÑ, ÄÅÌÑÝÁÑ ÔÒÁÐÅÃÉÀ ÎÁ

ÄŒÅ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÅ ÆÉÇÕÒÙ. îÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ ŒÓÅÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ ÜÔÏÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÎÁÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ ŒÎÕÔÒÉ ÔÒÁÐÅÃÉÉ.

136.48. äÁÎ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍ ABCD, Œ ËÏÔÏÒÏÍ AB = a, BC = b, “ABC = ff. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÃÅÎÔÒÁÍÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÏÌÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ BCD É DAB.

136.49. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ ËÁËÏÊ-ÌÉÂÏ ÔÏÞËÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄÏ ŒÅÒÛÉÎ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÅÓÔØ ŒÅÌÉÞÉÎÁ ÐÏÓÔÏÑÎÎÁÑ (ÎÅ ÚÁŒÉÓÑÝÁÑ ÏÔ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ).

136.50. îÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ŒÚÑÔÙ ÄŒÅ ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ A É C, Á ÔÏÞ-

ËÁ B ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÁ ŒÎÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ïÔÒÅÚÏË AB ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ Ó ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ Œ ÔÏÞËÅ P,

ÏÔÒÅÚÏË CB | Œ ÔÏÞËÅ Q. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ “ABC = 45^ffi, AB : AC = 1 : p3. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÏŒ CP É AQ.

136.51. óÔÏÒÏÎÁ ÒÏÍÂÁ ABCD ÒÁŒÎÁ a, Á ÏÓÔÒÙÊ ÕÇÏÌ ÒÁŒÅÎ ff. îÁ ÏÔÒÅÚËÁÈ AD É BC ËÁË ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÐÏÓÔÒÏÅÎÙ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ (ŒÎÅ ÒÏÍÂÁ). îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÃÅÎÔÒÁÍÉ ÜÔÉÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ.

136.52. œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÁ 2 ŒÐÉÓÁÎ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË ABCDEF. éÚ ÔÏÞ-

ËÉ K, ÌÅÖÁÝÅÊ ÎÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÓÔÏÒÏÎÙ AF, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ KA ¡ KF É KA = p11 - 1,

ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÓÅËÕÝÁÑ KH, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Œ ÔÏÞËÁÈ N É H. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ŒÎÅÛÎÑÑ ÞÁÓÔØ ÓÅËÕÝÅÊ KN ÒÁŒÎÁ 2, Á ÕÇÏÌ NFH | ÔÕÐÏÊ. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÏÌ HKF.

136.53. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ, ŒÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÄÅÌÉÔ ÍÅÄÉÁÎÕ BM ÎÁ ÔÒÉ ÒÁŒÎÙÅ ÞÁÓÔÉ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ BC : CA : AB.

136.54. íÅÄÉÁÎÁ AD ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÁ 5. ðÒÏÅËÃÉÉ ÜÔÏÊ ÍÅÄÉ- ÁÎÙ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ AB É AC ÒÁŒÎÙ 4 É 2p5 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÕ BC.

136.55. (ôÅÏÒÅÍÁ óÔÀÁÒÔÁ) ôÏÞËÁ D ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÁ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

AB^2 � DC + AC^2 � BD - AD^2 � BC = BC � DC � BD:

136.56. äÁÎÙ ÏÔÒÅÚËÉ a É b. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÔÒÅÚÏË, ÒÁŒÎÙÊ^4pa^4 + b^4. 136.57. ôÏÞËÁ D ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÁ 2=p3, ŒÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABD, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AB Œ ÔÏÞËÅ M, Á ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÁ p3, ŒÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË BCD, ËÁÓÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÙ BC Œ ÔÏÞËÅ N. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ BM = 6,

BN = 5. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC.

136.58. ïËÏÌÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÏÐÉÓÁÎÁ ÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÁÑ ÔÒÁÐÅÃÉÑ Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÑÍÉ AD É BC

(AD ¿ BC). ðÒÑÍÁÑ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÁÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ AC, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏÒÏÎÙ AD É CD Œ ÔÏÞ- ËÁÈ M É N ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ É ËÁÓÁÅÔÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÔÏÞËÅ P. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÌÙ ÔÒÁÐÅÃÉÉ, ÅÓÌÉ MP=PN = k (k ¡ 1).

136.59. óÔÏÒÏÎÁ BC ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÁ 4, ÓÔÏÒÏÎÁ AB ÒÁŒÎÁ 2p19. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÃÅÎÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ ÕÇÌÁ C. îÁÊÄÉÔÅ AC.