128. ïËÒÕÖÎÏÓÔØ

ïËÒÕÖÎÏÓÔØÀ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË, ÕÄÁÌÅÎÎÙÈ ÏÔ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ (ÃÅÎ- ÔÒÁ), ÎÁ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ (ÒÁÄÉÕÓ). ïÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÔÏÞËÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ, ÔÁËÖÅ ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÒÁÄÉÕÓÏÍ. ïÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔÉ, ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÈÏÒÄÏÊ. äÉÁÍÅÔÒ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ | ÈÏÒÄÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÃÅÎÔÒ.

128.1. äÏËÁÖÉÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ: (Á) ÄÉÁÍÅÔÒ ÅÓÔØ ÎÁÉÂÏÌØÛÁÑ ÈÏÒÄÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ; (Â) ÄÉÁÍÅÔÒ, ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÊ ÈÏÒÄÅ, ÄÅÌÉÔ Åč ÐÏÐÏÌÁÍ; (Œ) ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÓÉÍ- ÍÅÔÒÉÞÎÁ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÁÖÄÏÇÏ ÓŒÏÅÇÏ ÄÉÁÍÅÔÒÁ; (Ç) ÄÕÇÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÚÁËÌÀÞÅÎÎÙÅ ÍÅÖÄÕ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÈÏÒÄÁÍÉ, ÒÁŒÎÙ; (Ä) ÒÁŒÎÙÅ ÈÏÒÄÙ ÕÄÁÌÅÎÙ ÎÁ ÒÁŒÎÙÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ; (Ö^�) ÉÚ ÄŒÕÈ ÎÅÒÁŒÎÙÈ ÈÏÒÄ ÂÏÌØÛÁÑ ÕÄÁÌÅÎÁ ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ ÎÁ ÍÅÎØÛÅÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ.

128.2. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ÄÉÁÍÅÔÒ É ÈÏÒÄÁ, ÒÁŒÎÁÑ ÒÁÄÉÕÓÕ. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ.

128.3. äÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ O. îÁ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÉ ÈÏÒÄÙ AB ÚÁ ÔÏÞËÕ B ÏÔÌÏÖÅÎ ÏÔÒÅÚÏË BC, ÒÁŒÎÙÊ ÒÁÄÉÕÓÕ. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ C É O ÐÒÏŒÅÄÅÎÁ ÓÅËÕÝÁÑ CD (ÐÒÉ ÜÔÏÍ D | ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ó ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ, ÌÅÖÁÝÁÑ ŒÎÅ ÏÔÒÅÚËÁ CO). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ “AOD =

3“ACD._{128.4. äÉÁÇÏÎÁÌÉ ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ,}

ÞÔÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ ÄÏ ÃÅÎÔÒÁ ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁŒÎÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÀ ÍÅÖÄÕ ÓÅÒÅÄÉÎÁÍÉ ÄÉÁÇÏÎÁÌÅÊ.

128.5. þÅÒÅÚ ÄÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ŒÎÕÔÒÉ ËÒÕÇÁ ÐÒÏŒÅÄÉÔÅ ÈÏÒÄÕ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÊ ÄÌÉÎÙ. 128.6. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË M, ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÄÁÎÎÙÊ ÏÔÒÅÚÏË AB ŒÉÄÅÎ ÐÏÄ ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ (“AMD = 90^ffi).

128.7. îÁÊÄÉÔÅ ÃÅÎÔÒ ÄÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÞÅÒÔčÖÎÏÇÏ ÕÇÏÌØÎÉËÁ. 128.8. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÐÏ ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÅ É ŒÙÓÏÔÅ, ÐÒÏŒÅÄÅÎÎÏÊ Ë ÇÉÐÏÔÅÎÕÚÅ.

128.9. þÅÒÅÚ ÄÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏŒÅÄÉÔÅ ÈÏÒÄÕ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÅÌÉÔÓÑ ÄÁÎÎÏÊ ÈÏÒÄÏÊ ÐÏÐÏÌÁÍ.

128.10. œÐÉÛÉÔÅ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ËÁÔÅÔÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ.

128.11. òÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÒÁŒÎÙÍÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÈÏÒÄÁÍÉ ÒÁŒÎÏ ÒÁÄÉÕÓÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÐÒÑÍÙÍÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÍÉ ÞÅÒÅÚ ËÏÎÃÙ ÜÔÉÈ ÈÏÒÄ.

128.12. ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔÙ É ÍÅÄÉÁÎÙ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC, ÐÒÏŒÅ- ÄÅÎÎÙÈ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎÙ C ÐÒÑÍÏÇÏ ÕÇÌÁ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÏÐÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Œ ÔÏÞËÁÈ M É N ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ABNM, ÅÓÌÉ ÐÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÒÁŒÎÁ S É “ABC = 30^ffi.

128.13. äÁÎÙ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ A É B. îÁÊÄÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË, ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÁ ÔÏÞËÅ A ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ B.

128.14. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ, ŒÐÉ- ÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ O. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÏÍÁÎÁÑ AOC ÄÅÌÉÔ ÅÇÏ ÎÁ ÄŒÅ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÅ ÞÁÓÔÉ.

128.15. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÐÒÏŒÅÄÉÔÅ ÓÅËÕÝÕÀ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÞÁÓÔØ ÅÅ, ÚÁËÌÀÞčÎÎÁÑ ŒÎÕÔÒÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÉÍÅÌÁ ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÄÌÉÎÕ.

128.16. œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÎÁ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÊ ÓÔÏÒÏÎÅ BC, ÒÁŒÎÏÊ a, ŒÙÂÉÒÁÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ

M. îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÃÅÎÔÒÁÍÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ÏËÏÌÏ ÔÒÅ-

ÕÇÏÌØÎÉËÏŒ AMB É AMC.

128.17. þÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÐÒÏŒÅÄÉÔÅ ÐÒÑÍÕÀ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ŒÙÓÅËÁÀÔ ÈÏÒÄÙ Ó ÎÁÉÂÏÌØÛÅÊ ÓÕÍÍÏÊ. (ãÅÎÔÒÙ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÐÏ ÒÁÚÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ÏÔ ÉÈ ÏÂÝÅÊ ÈÏÒÄÙ).

128.18. îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ËÁË ÎÁ ÄÉÁÍÅÔÒÁÈ ÐÏÓÔÒÏÅÎÙ ÞÅÔÙÒÅ ËÒÕÇÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÐÏËÒÙŒÁÀÔ ŒÅÓØ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË.

128.19. äŒÁ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÕÇÌÁ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ | ÔÕÐÙÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÉÈ ÄÉÁÇÏÎÁÌØ ËÏÒÏÞÅ ÄÒÕÇÏÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ.

* * *

128.20. äÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÅÅ ÄÉÁÍÅÔÒ AB É ÔÏÞËÁ C ÎÁ ÜÔÏÍ ÄÉÁÍÅÔÒÅ. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ X É Y, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ AB, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÒÑÍÁÑ YC ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÐÒÑÍÏÊ

XA._{128.21. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÉ ÏÐÕÓÔÉÔÅ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ ÉÚ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÄÁÎÎÙÊ ÄÉÁÍÅÔÒ}

ÄÁÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ (ÔÏÞËÁ ÎÅ ÌÅÖÉÔ ÎÉ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÎÉ ÎÁ ÄÉÁÍÅÔÒÅ).

128.22. þÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD, ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙ, ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ O. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ O ÄÏ ÓÔÏÒÏÎÙ AB, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ

CD = 8._{128.23. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ} ABC ÓÅÒÅÄÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ BC ÌÅÖÉÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ,

ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÍ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ŒÙÓÏÔ Ó ÔÏÞËÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÊ ÏËÏÌÏ ÜÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÏÊ ŒÅÒÛÉÎÅ A, É ÄÅÌÉÔ ÜÔÏÔ ÏÔÒÅÚÏË ÐÏÐÏÌÁÍ.

128.24. äŒÅ ÎÅÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÙÅ ÐÒÑÍÙÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ A. ôÏÞËÉ B É C | ÐÒÏÅËÃÉÉ ÔÏÞËÉ M ÎÁ ÜÔÉ ÐÒÑÍÙÅ. îÁÊÄÉÔÅ ÕÇÏÌ ÍÅÖÄÕ ÐÒÑÍÏÊ BC É ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÓÅÒÅÄÉÎÙ ÏÔÒÅÚËÏŒ AM É BC.

128.25. œ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABC ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ ŒÙÓÏÔÙ BD É CE. éÚ ŒÅÒÛÉÎ B É C ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ ED ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ BF É CG. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ EF = DG.

128.26. œ ŒÙÐÕËÌÏÍ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCD ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÅ ÕÇÌÙ A É C ÐÒÑÍÙÅ. îÁ ÄÉÁÇÏ- ÎÁÌØ AC ÏÐÕÝÅÎÙ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÙ BE É DF. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ CE = FA.

128.27. îÁ ÏÔÒÅÚËÅ AB ŒÚÑÔÁ ÔÏÞËÁ C. ðÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ C, ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔÉ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÁÍÉ AC É BC Œ ÔÏÞËÁÈ K É L, Á ÔÁËÖÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÄÉÁÍÅÔÒÏÍ AB Œ ÔÏÞËÁÈ M É

N. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ KM = LN.