
sin 𝑥 + cos 𝑥 = 1 (1)

sin 𝑥 + cos 𝑥 = 1 (2)

tan 𝑥 + cot 𝑥 = 1 (3)

∀𝑥 sin 𝑥 + cos 𝑥 = 1 (4)

∃𝑥 sin 𝑥 + cos 𝑥 = 1 (5)

⅂∃𝑥 tan 𝑥 + cot 𝑥 = 1 (6)

+ 2 sin cos tan cot (7)

3 = 7 (8)

𝑥 = 7, 𝑥 + 𝑦 = 7, ∃𝑦(𝑥 + 𝑦 = 7) (9)

E ∶ ∀𝑥∀𝑦 𝑥 = 𝑦 (10)

Sp(F) (11)



(12)
∃𝜑 [∀𝑥 ∀𝑥 (𝜑(𝑥 ) = 𝜑(𝑥 ) ⇒ 𝑥 = 𝑥 ) ∧

∧ ∃𝑦∀𝑥 𝜑(𝑥) ≠ 𝑦]

(13)
∃𝑤∃𝜓 (∀𝑥[𝑤 ≠ 𝜓(𝑥)] ∧

∧ ∀𝑥 ∀𝑥 [𝜓(𝑥 ) = 𝜓(𝑥 ) ⇒ 𝑥 = 𝑥 ])
𝑜, 𝜓(𝑜), 𝜓(𝜓(𝑜)), 𝜓(𝜓(𝜓(𝑜))), … (14)

A ∶ ∃𝑥 ∃𝑥 𝑥 ≠ 𝑥 (15)

Sp(A ) = {𝜘 | 𝜘 ⩾ 2} (16)

(17)
A ∶ ∃𝑥 ∃𝑥 … ∃𝑥 (
𝑥 ≠ 𝑥 ∧ 𝑥 ≠ 𝑥 ∧ … ∧ 𝑥 ≠ 𝑥 ∧
∧𝑥 ≠ 𝑥 ∧ … ∧ 𝑥 ≠ 𝑥 ∧… ∧ 𝑥 ≠ 𝑥 )

Sp( A ) = {𝜘 |𝜘 ⩾ 𝑛} (18)

∃𝑥 … ∃𝑥 𝑥 ≠ 𝑥 (19)



B ∶ A ∧ ⅂A (20)

Sp(B ) = {𝑛} (21)

{𝑎, 𝑏, 𝑐, … , 𝑙} (22)

B =

B ∨ B ∨ B ∨ … ∨ 𝐵 (23)

Sp(B ) = {𝑎, 𝑏, 𝑐, … , 𝑙} (24)

⅂B = ℕ \ {𝑎, 𝑏, 𝑐, … , 𝑙} (25)

(26 13)
∃𝑤∃𝜓 ∀𝑥[𝑤 ≠ 𝜓(𝑥)] ∧
∧ ∀𝑥 ∀𝑥 [𝜓(𝑥 ) = 𝜓(𝑥 ) ⇒ 𝑥 = 𝑥 ] ∧
∧∀𝑦∃𝑥[𝑦 = 𝜓(𝑥)]

(2713)
∃𝑤∃𝜓 ∀𝑥(𝑤 ≠ 𝜓(𝑥)) ∧
∧ ∀𝑥 ∀𝑥 (𝜓(𝑥 ) = 𝜓(𝑥 ) ⇒ 𝑥 = 𝑥 ) ∧

∧∀𝑊(𝑊(𝑤) ∧ ∀𝑥[𝑊(𝑥) ⇒ 𝑊(𝜓(𝑥))] ⇒ ∀𝑥𝑊(𝑥))



Аксиомы линейного порядка

H1. ∀𝑥∀𝑦∀𝑧(𝑥 ≺ 𝑦 ∧ 𝑦 ≺ 𝑧 ⇒ 𝑥 ≺ 𝑧).

H2. ∀𝑥⅂(𝑥 ≺ 𝑥).

H3. ∀𝑥∀𝑦(𝑥 ≺ 𝑦 ∨ 𝑦 ≺ 𝑥 ∨ 𝑥 = 𝑦).

Дедекиндово сечение

H4. ∀𝑃[(∃𝑥𝑃(𝑥) ∧ ∃𝑦⅂𝑃(𝑦) ∧ ∀𝑥∀𝑦[(𝑃(𝑥) ∧ ⅂𝑃(𝑦)) ⇒ 𝑥 ≺ 𝑦])⇒

⇒ ([∃𝑢(𝑃(𝑢) ∧ ∀𝑥[𝑃(𝑥) ⇒ (𝑥 ≺ 𝑢 ∨ 𝑥 = 𝑢)]) ∨

∨∃𝑣(⅂𝑃(𝑣) ∧ ∀𝑦[⅂𝑃(𝑦) ⇒ (𝑣 ≺ 𝑦 ∨ 𝑣 = 𝑦)])]∧
∧⅂[∃𝑢(𝑃(𝑢) ∧ ∀𝑥[𝑃(𝑥) ⇒ (𝑥 ≺ 𝑢 ∨ 𝑥 = 𝑢)]) ∧

∧∃𝑣(⅂𝑃(𝑣) ∧ ∀𝑦[⅂𝑃(𝑦) ⇒ (𝑣 ≺ 𝑦 ∨ 𝑣 = 𝑦)])])]
Объём свойства 𝑄 плотен в носителе, или,

неформально, множество 𝑄 плотно в носителе

H5. ∀𝑥∀𝑧[𝑥 ≺ 𝑧 ⇒ ∃𝑦(𝑄(𝑦) ∧ 𝑥 ≺ 𝑦 ∧ 𝑦 ≺ 𝑧)].



Для множества 𝑄 как бы выполняются аксиомы
натурального ряда

H6. 𝑄(0 ).

H7. ∀𝑥(𝑄(𝑥) ⇒ 𝑄(𝑥 )).

H8. ⅂∃𝑥(𝑄(𝑥) ∧ 𝑥 = 0 ).

H9. ∀𝑥∀𝑦[(𝑄(𝑥) ∧ 𝑄(𝑦) ∧ (𝑥 = 𝑦 )) ⇒ (𝑥 = 𝑦)].

H10. ∀𝑃([𝑃(0 ) ∧ ∀𝑥([𝑄(𝑥) ∧ 𝑃(𝑥)] ⇒ 𝑃(𝑥 ))]⇒

⇒ ∀𝑥[𝑄(𝑥) ⇒ 𝑃(𝑥)]).
Любое надмножество множества 𝑄 является рав-
номощным либо 𝑄, либо всему носителю

H11. ∀𝑊([∀𝑥(𝑄(𝑥) ⇒ 𝑊(𝑥))]⇒

⇒ ∃𝜑[(∀𝑦∃𝑥[𝑊(𝑥) ∧ (𝜑(𝑥) = 𝑦)] ∧

∧∀𝑦∀𝑥 ∀𝑥 [(𝑊(𝑥 ) ∧ 𝑊(𝑥 ) ∧ (𝜑(𝑥 ) = 𝑦) ∧ (𝜑(𝑥 ) = 𝑦)) ⇒

⇒ (𝑥 = 𝑥 )])∨
∨(∀𝑥[𝑊(𝑥) ⇒ 𝑄(𝜑(𝑥))] ∧

∧∀𝑦[𝑄(𝑦) ⇒ ∃𝑥(𝑊(𝑥) ∧ (𝜑(𝑥) = 𝑦))] ∧

∧∀𝑦∀𝑥 ∀𝑥 [(𝑊(𝑥 ) ∧ 𝑊(𝑥 ) ∧ (𝜑(𝑥 ) = 𝑦) ∧ (𝜑(𝑥 ) = 𝑦)) ⇒

⇒ (𝑥 = 𝑥 )])]).


