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Â øêîëå íàì âñåì ïðèâèâàåòñÿ îøèáî÷íîå ïðåäñòàâëåíèå î òîì, ÷òî íà ìíî-

æåñòâå ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë Q èìååòñÿ åäèíñòâåííîå åñòåñòâåííîå ðàññòîÿ-

íèå (ìîäóëü ðàçíîñòè), îòíîñèòåëüíî êîòîðîãî âñå àðèôìåòè÷åñêèå îïåðàöèè

íåïðåðûâíû. Îäíàêî ñóùåñòâóåò åù¼ áåñêîíå÷íîå ìíîæåñòâî ðàññòîÿíèé, òàê

íàçûâàåìûõ p-àäè÷åñêèõ, ïî îäíîìó íà êàæäîå ïðîñòîå ÷èñëî p. Ñîãëàñíî òåî-

ðåìå Îñòðîâñêîãî, "îáû÷íîå" ðàññòîÿíèå âìåñòå ñî âñåìè p-àäè÷åñêèìè óæå

äåéñòâèòåëüíî èñ÷åðïûâàþò âñå ðàçóìíûå ðàññòîÿíèÿ íà Q.

Òåðìèí àäåëüíàÿ äåìîêðàòèÿ ââåä¼íÞ.È.Ìàíèíûì. Ñîãëàñíî ïðèíöèïó àäåëü-

íîé äåìîêðàòèè, âñå ðàçóìíûå ðàññòîÿíèÿ íà Q ðàâíû ïåðåä çàêîíàìè ìàòå-

ìàòèêè (ìîæåò áûòü, ëèøü òðàäèöèîííîå ÷óòü-÷óòü ðàâíåå...). Â êóðñå áóäåò

ââåäåíî êîëüöî àäåëåé, ïîçâîëÿþùåå ðàáîòàòü ñî âñåìè ýòèìè ðàññòîÿíèÿìè

îäíîâðåìåííî.

Öåëü êóðñà � ñòðîãî ââåñòè óïîìÿíóòûå ïîíÿòèÿ è íà íåñêîëüêèõ ñîäåðæà-

òåëüíûõ ïðèìåðàõ ïîêàçàòü, êàê îíè ðàáîòàþò.

Ã.Á.Øàáàò ïðåäïîëàãàåò ïðîâåñòè ÷åòûðå çàíÿòèÿ. Â îñíîâíîì îíè

áóäóò ïðîõîäèòü â ëåêöèîííîé ôîðìå.

Ïðèìåðíàÿ ïðîãðàììà.

1. Êîëüöà è ïîëÿ; òîïîëîãèè è íîðìû íà íèõ. Îïðåäåëåíèå p-àäè÷åñêèõ íîðì
íà Q è ïîëåé p-àäè÷åñêèõ ÷èñåë Qp. Òåîðåìà Îñòðîâñêîãî. Êîëüöî àäåëåé A è

äèàãîíàëüíîå âëîæåíèå Q ↪→ A; äèñêðåòíîñòü îáðàçà.

2. Êîëüöî Q[[x]] ôîðìàëüíûõ ñòåïåííûõ ðÿäîâ è "ýëåìåíòàðíûå ôóíêöèè"

â í¼ì. Ôîðìàëüíàÿ òðèãîíîìåòðèÿ è å¼ îáîáùåíèÿ. Ñõîäèìîñòü ñòåïåííûõ

ðÿäîâ íàä R è íàä Qp. Ýëåìåíòàðíûå ôóíêöèè íàä Qp. Äçåòà-ôóíêöèÿ è å¼

p-àäè÷åñêèå àíàëîãè (êðàòêî).

3. Àäåëüíàÿ äèíàìèêà. Ôðàêòàëû êàê ïðîåêöèè â àðõèìåäîâ ìèð ìíîæåñòâ

èç àäåëüíîãî ìèðà. Êîìïëåêñíûå è p-àäè÷åñêèå ìíîæåñòâà Æþëèà. Àäåëüíàÿ

ýíòðîïèÿ. Áèôóðêàöèîííàÿ äèàãðàììà è 2-àäè÷åñêîå âðåìÿ.

4. Èíòåãðèðîâàíèå â ëîêàëüíî-êîìïàêòíûõ ãðóïïàõ. Ãðóïïà SL2. Àäåëüíûé
ñìûñë ôîðìóëû Ýéëåðà

∑∞
n=1

1
n2 = π2

6 (ïî Þ.È.Ìàíèíó).
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