
Òåîðèÿ èíâàðèàíòîâ. Ëèñòîê 2

Â ýòîì ëèñòêå K îáîçíà÷àåò ïîëå õàðàêòåðèñòèêè íóëü.
Çàäà÷à 1. (à) Ïóñòü γ ∈ GL(n,K). Äîêàæèòå, ÷òî îòîáðàæåíèå

φγ : K[x1, . . . , xn]→ K[x1, . . . , xn] : P 7→ P γ

åñòü àâòîìîðôèçì êîëüöà ìíîãî÷ëåíîâ (òî åñòü èçîìîðôèçì êîëüöà
â ñåáÿ).
(á) Äîêàæèòå, ÷òî îòîáðàæåíèå γ 7→ φγ åñòü ãîìîìîðôèçì

G→ Aut(K[x1, . . . , xn]).

Çàäà÷à 2. Ïóñòü G � êîíå÷íàÿ ïîäãðóïïà GL(n,R). Äîêàæèòå,
÷òî íàéäåòñÿ òàêàÿ åâêëèäîâà ñòðóêòóðà íà Rn, ÷òî G � ïîäãðóïïà
ñîîòâåòñòâóþùåé îðòîãîíàëüíîé ãðóïïû. (Óêàçàíèå: èñïîëüçóéòå
îòîáðàæåíèå M).
Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî BCn, Dn è I2(p) (a) ãðóïïû; (á) ïî-

ðîæäåíû îòðàæåíèÿìè; (â) îïèøèòå èíâàðèàíòíûå ìíîãî÷ëåíû; (ã)
íàéäèòå îáðàçóþùèå êîëüöà èíâàðèàíòîâ.
Çàäà÷à 4. Êàêèì ãðóïïàì G(m, p, n) èçîìîðôíû ãðóïïû BCn,

Dn è I2(p)?
Çàäà÷à 5. Ïóñòü G ⊂ GL(n,R). Ïóñòü s1, . . . , sN � âñå îòðàæå-

íèÿ, ñîäåðæàùèåñÿ â G. Ïóñòü H1, . . . , HN � ñîîòâåòñòâóþùèå ãè-
ïåðïëîñêîñòè. Êàìåðàìè Âåéëÿ íàçûâàþòñÿ êîìïîíåíòû ñâÿçíîñòè
ìíîæåñòâà

Rn \ (∪iHi).

Îïèøèòå îäíó èç êàìåð Âåéëÿ â ñëó÷àå, êîãäà G îäíà èç ãðóïï An,
BCn è I2(p), Dn.
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