Квадратный трехчлен.

Разобраны на занятии: 

Задача -4. Доказать, что любой корень квадратного уравнения с целыми коэффициентами является  делителем свободного члена. 
Задача -3. Выделив полный квадрат, вывести формулу корней квадратного уравнения и построить график квадратного трехчлена.
Задача -2. Доказать теорему Виета

Задача -1.Квадратный трехчлен 
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 не имеет корней, и 
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. Определить знак с.
Задача 0. Рассматриваются квадратичные функции y=x2+px+q, для которых p+q=2002. Покажите, что параболы, являющиеся графиками этих функций, пересекаются в одной точке.
Задачи для самостоятельного решения:

1) Доказать, что все точки графика функции  
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 равноудалены от некоторой прямой и некоторой точки

2) Написать уравнение касательной к параболе  
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 в точке 
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 и доказать оптическое свойство параболы
3) Один из двух приведенных квадратных трехчленов имеет два корня меньших тысячи, другой — два корня больших тысячи. Может ли сумма этих трехчленов иметь один корень меньший тысячи, а другой — больший тысячи? 

4) На параболе y=x2 выбраны четыре точки A , B , C , D так, что прямые AB и CD пересекаются на оси ординат. Найдите абсциссу точки D , если абсциссы точек A , B и C равны a , b и c соответственно.
5) Коэффициенты квадратного уравнения x2+px+q=0 изменили не больше, чем на 0,001. Может ли больший корень уравнения измениться больше, чем на 1000?  
6) Докажите, что стороны любого неравнобедренного треугольника можно либо все увеличить, либо все уменьшить на одну и ту же величину так, чтобы получился прямоугольный треугольник. (письменно)
7) Докажите, что не существует никакой (даже разрывной) функции y=f(x), что f(f(x))=x2-1996 при всех x.  
8) (*)Знайка пишет на доске 10 чисел, потом Незнайка дописывает еще 10 чисел, причем все 20 чисел должны быть положительными и различными. Мог ли Знайка написать такие числа, чтобы потом гарантированно суметь составить 10 квадратных трехчленов вида x2+px+q , среди коэффициентов p и q которых встречались бы все записанные числа, и действительные корни этих трехчленов принимали ровно 11 различных значений?
9) (*)А) сколько общих точек может иметь окружность и парабола? Б) могут ли окружность и парабола иметь ровно две общие точки, одна из которых - точка касания, а вторая - точка пересечения.
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