
Ïðîñòûå ÷èñëà.
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10 4 2, 5

100 25 4, 0

1000 168 6, 0

10000 1229 8, 1

100000 9592 10, 4

1000000 78498 12, 7

10000000 664579 15, 0

100000000 5761455 17, 4

1000000000 50847534 19, 7

10000000000 455059512 22, 0
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Ïèñüìåííàÿ çàäà÷à ïðî ïðîñòûå ÷èñëà.

Ïóñòü f(x) � ìíîãî÷ëåí ñòåïåíè n c öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè. Òîãäà ñðåäè ïðîñòûõ
äåëèòåëåé åãî çíà÷åíèé f(1), f(2), . . . ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íîå ÷èñëî ðàçëè÷íûõ.

Äîêàæèòå ýòî óòâåðæäåíèå, åñëè à) n = 1 á) n = 2 â) n � ïðîèçâîëüíîå íàòóðàëüíîå
÷èñëî.

(Ïðèìå÷àíèå ðåäàêòîðà: ýòî îäíà ïèñüìåííàÿ çàäà÷à, à íå òðè).
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Çàäà÷è ïðî ïðîñòûå ÷èñëà
Ñïàñåíèå óòîïàþùèõ - äåëî ðóê ñàìèõ óòîïàþùèõ.

1. Äîêàæèòå áåñêîíå÷íîñòü ìíîæåñòâà ïðîñòûõ âèäà 2008k + 1.

2. Íàéòè âñå îòðåçêè âèäà n + 1, n + 2, . . . , n + 100 ñ ìàêñèìàëüíûì âîçìîæíûì ÷èñëîì
ïðîñòûõ ÷èñåë.

3. Íàéäèòå âñå àðèôìåòè÷åñêèå ïðîãðåññèè âèäà p(p + 1) < q(q + 1) < r(r + 1), ãäå p, q, r
� ïðîñòûå.

4. Ðåøèòå π(x) = x
3
.

Ïóñòü σ(n) � ñóììà âñåõ íàòóðàëüíûõ äåëèòåëåé ÷èñëà n.

5. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè êàæäîì k ∈ N óðàâíåíèå

σ(x1 + · · ·+ xk) = σ(x1) + · · ·+ σ(xk)

ðàçðåøèìî â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ x1, . . . , xk

6. Äîêàæèòå, ÷òî â áåñêîíå÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè σ(1), σ(2), . . . , σ(n), . . . èìååòñÿ
áåñêîíå÷íî ìíîãî òî÷íûõ êâàäðàòîâ.
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